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แผนการจัดการเรียนรู้ 2.1 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง ความสัมพันธ์                                                                เวลา 2 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวช้ีวัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ 
ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

2. สาระส าคัญ 
ความสัมพันธ์ เป็นการจับคู่ระหว่างสิ่งสองสิ่ง และเขียนออกมาในรูปแบบของคู่อันดับ (a, b) ซึ่ง a 

หมายถึง สมาชิกตัวหน้า และ b หมายถึง สมาชิกตัวหลังของความสัมพันธ์และคู่อันดับ (a, b) กับคู่อันดับ (b, 
a) มีความหมายไม่เหมือนกัน ดังนั้นการสลับที่ของสมาชิกตัวหน้าและสมาชิกตัวหลังอาจท าให้มีความหมายไม่
เหมือนกัน 

คู่อันดับสองคู่อันดับใด ๆ จะเท่ากัน ก็ต่อเมื่อสมาชิกตัวหน้าเท่ากันและสมาชิกตัวหลังเท่ากัน ดังบท
นิยามคู่อันดับ (a,b) = (c,d) ก็ต่อเมื่อ a=c และ b=d 

เซตของคู่อันดับของสมาชิกตัวหน้าเป็นสมาชิกในเซต A ทุกตัว และสมาชิกตัวหลังเป็นสมาชิกในเซต 
B ทุกตัว เรียกเซตของคู่อันดับนี้ว่า ผลคูณคาร์ทีเซียน (Cartesian Product) ของเซต A และ B ดังบทนิยาม
ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ B คือเซตของคู่อันดับ (a,b) ทั้งหมดโดยที่ a เป็นสมาชิกของเซตA และ b 
เป็นสมาชิกของเซต B เขียน แทนด้วย AxB หรือสามารถเขียนให้อยู่ในรูปแบบบอกเง่ือนไขได้ดังนี้  
  a,b | a Aและb B    

 โดยแบ่งประเภทของความสัมพันธ์ได้ดังนี้ 
    1. r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป B ก็ต่อเมื่อ  r A B   
    2. r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป A หรือความสัมพันธ์ในเซต A ก็ต่อเมื่อ r A A      
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

1. มีความคิดรวบยอดเกี่ยวกับความสัมพันธ์ สามารถเขียนความสัมพันธ์ในรูปของคู่อันดับได้  
 2. เข้าใจความหมายของคู่อันดับจากความสัมพันธ์หรือสถานการณ์ท่ีก าหนดให้ได้  
ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 

3. สร้างความสัมพันธ์จากสถานการณ์หรือปัญหาที่ก าหนดให้ และน าไปใช้ในการแก้ปัญหาได้  
4. น าความรู้เรื่องความสัมพันธ์มาต่อยอด และท าความเข้าใจในเรื่องผลคูณคาร์ทีเซียนได้  

 
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 

5. มีวินัย 
6. ใฝ่เรียนรู้ 
7. มุ่งม่ันในการท างาน 

ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 
8. ความสามารถในการคิด 
9. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
4. สาระการเรียนรู้ 
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ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน
เชียล) 

5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ 1 
ขั้นน า 

1. ครูกล่าวทักทายและพูดคุยเพ่ือให้นักเรียนสนใจเนื่อหาที่จะเรียน 
     2. ครูยกตัวอย่างสถานการณ์ในห้องเรียน โดยกล่าวถึงต าแหน่งการนั่งของนักเรียนในแต่ละคน โดยครู
ให้นักเรียนดูแผนภาพโต๊ะเรียนตามหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน และเขียนต าแหน่งที่นั่ง ABCDE ไว้ ดังรูป 

  
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 3. ครูเขียนต าแหน่งที่นั่งของ A(2, 4), B(4, 6), C(3, 3) พร้อมกระตุ้นให้สังเกตความสัมพันธ์ของ ABC 
โดยอธิบาย ว่า “ ต าแหน่งที่ A(2, 4) อยู่ในแถวที่ 2 ในแนวตั้ง และแถวที่ 4 ในแนวนอน   
   ต าแหน่งที่ B(4, 6) อยู่ในแถวที่ 4 ในแนวตั้ง และแถวที่ 6 ในแนวนอน 

  ต าแหน่งที่ C(3, 3) อยู่ในแถวที่ 3 ในแนวตั้ง และแถวที่ 3 ในแนวนอน” 
 
     4. ครูถามนักเรียนต าแหน่งที่ DEF อยู่ในแถวที่เท่าใดในแนวตั้งและในแนวนอน 

  (แนวตอบ  ต าแหน่ง D อยู่ในแถวที่ 5 ในแนวตั้ง และแถวที่ 3 ในแนวนอน   
   ต าแหน่ง E อยู่ในแถวที่ 6 ในแนวตั้ง และแถวที่ 5 ในแนวนอน 
   ต าแหน่ง F อยู่ในแถวที่ 1 ในแนวตั้ง และแถวที่ 1 ในแนวนอน) 

ขั้นสอน 
5. นักเรียนเขียนคู่อันดับแสดงต ำแหน่งที่นั่ง A, B, C, D, E และ F แล้วได้ข้อสรุปที่ว่ำ (2, 4), (4, 6), 

(3, 3), (5, 3), (6, 5) และ (1, 1) เป็นกำรจับคู่ระหว่ำงสิ่งสองสิ่งที่มีควำมสัมพันธ์กัน และเขียนแสดงสิ่งที่มี
ควำมสัมพันธ์กันในวงเล็บ โดยมีเครื่องหมำยจุลภำคค่ันซึ่งจะเรียกสิ่งที่ได้เหล่ำนี้ว่ำ “คู่อันดับ” แต่ละคู่อันดับ
ประกอบด้วยสมำชิกตัวหน้ำและสมำชิกตัวหลัง ซึ่งจะเรียก 2,4,3,5,6 และ 1 ว่ำสมำชิกตัวหน้ำของคู่อันดับ 
และ 4,6,3,5,1 ว่ำสมำชิกตัวหลังของคู่อันดับ 

6. ครูแสดงคู่อันดับที่มีตัวเลขสลับหน้ำและหลังคือ (2,4), (4,2) จำกนั้นครูสุ่มนักเรียนตอบค ำถำมแล้ว
ได้ข้อสรุปที่ว่ำ “คู่อันดับที่มีกำรสลับที่ของสมำชิกตัวหน้ำและสมำชิกตัวหลังอำจท ำให้มีควำมหมำยไม่



เหมือนกันและคู่อันดับสองคู่ใด ๆ จะเท่ำกัน ก็ต่อเมื่อสมำชิกตัวหน้ำเท่ำกันและสมำชิกตัวหลังเท่ำกันดังบท
นิยำม  
คู่อันดับ (a, b) = (c, d) ก็ต่อเมื่อ a = c และ b = d” 
    7. นักเรียนพิจำรณำจำกบทนิยำมเซตของคู่อันดับ (a, b) โดยที่ a และ b มีควำมเก่ียวข้องกันบำง
ประกำรจะเรียกว่ำ “ควำมสัมพันธ์” 
    8. ครูยกตัวอย่ำงให้นักเรียนตอบค ำถำมต่อไปนี้ 
- ก ำหนด A = )}2,1{(  และ B = )}5,4,3{( นักเรียนสำมำรถเขียนเซตของคู่อันดับโดยให้สมำชิกตัวหน้ำ              
เป็นสมำชิกของเซต A และสมำชิกตัวหลังเป็นสมำชิกของเซต B จะได้เซตของคู่อันดับทั้งหมดได้อย่ำงไร 

(แนวตอบ : {(1, 3), (1, 4), (1, 5), (2, 3), (2, 4), (2,5)})  
    9. ครูกล่ำวว่ำ “เซตของคู่อันดับนี้จะมีสมำชิกตัวหน้ำจำกเซต A ทุกตัว และมีสมำชิกตัวหลังจำกเซต B 
ทุกตัวเรียกเซตของคู่อันดับนี้ว่ำ ผลคูณคำร์ทีเซียนของเซต A และ B” 
     10. นักเรียนและครูร่วมกันสรุปบทนิยำมของผลคูณคำร์ทีเซียนของเซต A และ B คือ เซตของคู่อันดับ 
(a, b) ทั้งหมดโดยที่ a เป็นสมำชิกของเซต A และ b เป็นสมำชิกของเซต B เขียนแทนด้วย BA  หรือ
สำมำรถเขียนให้อยู่ในรูปแบบบอกเงื่อนไขได้ดังนี้ A B {(a,b)|a A    และ b B}  

      11. ครูยกตัวอย่ำงที่ 1 ในหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
พร้อมทั้งแสดงวิธีท ำ จำกนั้นนักเรียนสังเกตว่ำ ABBA   แต่จ ำนวนสมำชิกของ BA   
เขียนแทนด้วย )BA(n   เท่ำกับจ ำนวนสมำชิกของ AB เขียนแทนด้วย 
ขั้นสรุป 

12. นักเรียนสรุปความรู้เรื่องความสัมพันธ์และผลคูณคาร์ทีเซียนแล้วท าแบบฝึกทักษะ 2.1 ข้อ 1), 2), 
และ 3) ลงในสมุดของตนเอง 
ชั่วโมงที่ 2 
ขั้นน า 
 1. ครูและนักเรียนช่วยกันทบทวนบทเรียนในชั่วโมงท่ีผ่านมาเรื่องของความสัมพันธ์และผลคูณคาร์ทีเซียน 
 2. นักเรียนพิจารณาผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ เซต B ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์  
ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน จากนั้นครูถามค าถามดังนี้  
   A =  6,4,2  และ B =  5,4  
  จะได้ BA =             5,6,4,6,5,4,4,4,5,2,4,2  
   ถ้า r1 =       5,4,5,2,4,2  
       r2 =     5,6,4,6  
       r3 =   4,4  

- r1 เป็นความสัมพันธ์ที่ใช้สมาชิกตัวหน้าและตัวหลังอย่างไร 
(แนวตอบ ใช้สมาชิกจาก A เพียงบางตัว และใช้สมาชิกจาก B หมดทุกตัว) 
- r2 เป็นความสัมพันธ์ที่ใช้สมาชิกตัวหน้าและตัวหลังอย่างไร 
(แนวตอบ ใช้สมาชิกจาก A เพียงหนึ่งตัว และใช้สมาชิกจาก B หมดทุกตัว) 



- r3  เป็นความสัมพันธ์ที่ใช้สมาชิกตัวหน้าและตัวหลังอย่างไร 
(แนวตอบ ใช้สมาชิกจาก A เพียงหนึ่งตัว และใช้สมาชิกจาก B เพียงหนึ่งตัว) 

ขั้นสอน 
3. ครูกล่าวว่าจากการพิจารณาผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ เซต B ข้างต้น น าไปเป็นบทนิยาม

ของความสัมพันธ์ ดังนี้  
ก าหนดให้ A และ B เป็นเซตใด ๆ 

1) r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป B ก็ต่อเมื่อ "BAr"   
2) r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป A หรือ ความสัมพันธ์ในเซต A ก็ต่อเมื่อ "AAr"   

4. ครูยกตัวอย่างที่ 2 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
     พร้อมให้นักเรียนแสดงวิธีท าลงในสมุด 

5. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่2 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน เป็นรายบุคคล 
 6. ครูแจกแบบฝึกทักษะให้แกนักเรียนให้นักเรียนท าเป็นรายบุคคล 
ขั้นสรุป 
  7. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ความสัมพันธ์ ดังนี้ 
- ความสัมพันธ์มีความหมายว่าอย่างไร 

 (แนวตอบ : ความสัมพันธ์ หมายถึง การจับคู่ระหว่างสิ่งสองสิ่งที่มีความสัมพันธ์กัน และเขียนออกมาใน  
               รูปแบบของคู่อันดับ (a, b)  

- คู่อันดับ (a, b) ซึ่ง a และ b มีความหมายว่าอย่างไร  
          (แนวตอบ : a หมายถึง สมาชิกตัวหน้า  และ b หมายถึง สมาชิกตัวหลัง)   
- คู่อันดับ (a,b) เท่ากับ คู่อันดับ (c,d) เมื่อใด    

  (แนวตอบ : (a, b) = (c, d) ก็ต่อเมื่อ a=c และ b=d ) 
- ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ เซต B มีหมายความว่าอย่างไร    

  (แนวตอบ : ผลคูณคาร์ทีเซียนของเซต A และ เซต B หมายถึง เซตของคู่อันดับ (a,b) ทั้งหมด โดยที่ 
a เป็นสมาชิกของเซต A และ b เป็นสมาชิกของเซต B เขียนแทนด้วย BA ) 

- BA สามารถเขียนในรูปแบบบอกเง่ือนไขได้อย่างไร 
 (แนวตอบ : BbเเละAa)b,a{BA  ) 

- r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป B เมื่อใด 
 (แนวตอบ : r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป B ก็ต่อเมื่อ BAr  ) 

- r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป A เมื่อใด 
 (แนวตอบ : r เป็นความสัมพันธ์จาก A ไป A ก็ต่อเมื่อ AAr  ) 

6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 
1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. แบบฝึกทักษะ เรื่อง ความสัมพันธ์ 
 
 
 
 



7. การวัดและประเมินผล 
 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. มีความคิดรวบ
ยอดเก่ียวกับ
ความสัมพันธ์ 
สามารถเขียน
ความสัมพันธ์ใน
รูปของคู่อันดับได้ 
2. เข้าใจ
ความหมายของคู่
อันดับจาก
ความสัมพันธ์หรือ
สถานการณ์ที่
ก าหนดให้ได้ 

2 2 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1 เรื่อง
ฟังก์ชัน 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.1 เรื่อง ฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

3. สร้าง
ความสัมพันธ์จาก
สถานการณ์หรือ
ปัญหาที่
ก าหนดให้ และ
น าไปใช้ในการ
แก้ปัญหาได้ 
4. น าความรู้เรื่อง
ความสัมพันธ์มา
ต่อยอด และท า
ความเข้าใจใน
เรื่องผลคูณคาร์ที
เซียนได้ 

1 - 1 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1 เรื่อง
ฟังก์ชัน 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.1 เรื่อง ฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

5. มีวินัย 
6. ใฝ่เรียนรู้ 
7. มุ่งม่ันในการ
ท างาน 
 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 



        
8. ความสามารถ
ในการคิด 
9. ความสามารถ
ในการแก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1 เรื่อง
ฟังก์ชัน 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.1 เรื่อง ฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 4 2 1 1    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



แบบประเมินงาน (ด้านความรู้) 
หน่วยการเรียนรู้ที่ ...... ................................................. 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ ....... เรื่อง .............................................................  
รายวิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน รหัสวิชา ค 32101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ………………. 

เลขท่ี 
ช่ือ – สกุล 

แบ
บฝ

ึกท
ักษ

ะท
ี ่2

.1 

แบ
บฝ

ึกท
ักษ

ะท
ี่ 2

.2 

แบ
บฝ

ึกท
ักษ

ะท
ี่ 2

.3 

รว
มค

ะแ
นน

 

คะ
แน

นเ
ก็บ

จร
ิง 

ระ
ดับ

คณุ
ภา

พ 

หมายเหต ุ

 10 10 10 30   

1         
2         
3         
4         
5         
6         
7         
8         
9         
10         
11         
12         
13         
14         
15         
16         
17         
18         
19         
20         
21         
22         
23         

 
 
เกณฑ์การประเมินผล 

1. คะแนนระหว่าง 17 – 20  ได้คะแนน 2 ระดับคุณภาพ ดีมาก 
2. คะแนนระหว่าง 13 – 16   ได้คะแนน 1 ระดับคุณภาพ ดี 
3. คะแนนระหว่าง  9 – 12   ได้คะแนน 0.5 ระดับคุณภาพ พอใช้ 

     4. คะแนนระหว่าง  0 – 8   ได้คะแนน 0.25 ระดับคุณภาพ ปรับปรุง  



แบบประเมินงาน (ด้านความรู้) 
 เรื่อง ................................................................... 

วิชา............................ ช้ันมัธยมศกึษาปีที่ …………....... 
 

เกณฑ์การวดัประเมินผล (ผา่นเกณฑ์ในระดับ พอใช้ ข้ึนไป) 

ชว่งคะแนน ……….  ระดับ ดมีาก ชว่งคะแนน ……….  ระดับ ด ี

ชว่งคะแนน ……….  ระดับ พอใช ้ ชว่งคะแนน ……….  ระดับ ปรับปรุง 
 

 

ที ่ ช่ือ – สกุล คะแนน 
น้ าหนัก 
………… 

การประเมิน หมายเหต ุ

1      
2      
3      
4      
5      
6      
7      
8      
9      
10      
11      
12      
13      
14      
15      
16      
17      
18      
19      
20      
21      
22      

 

สรุปการประเมิน 
ผ่ำน ............... คน  คิดเป็นร้อยละ ……………               ลงช่ือ ............................................................ ผู้ประเมิน 

ไม่ผ่ำน ............ คน คิดเป็นร้อยละ ……………                              (นางสาวเพ็ญแข   อิ่นค า) 

 

 

 



แบบประเมินการท ากิจกรรม (ด้านทักษะกระบวนการ) 
หน่วยการเรียนรู้ที่ ...... ................................................. 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ ....... เรื่อง .............................................................  
รายวิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน รหัสวิชา ค 32101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ……………….. 

 
สังเกตการท ากิจกรรม (เกณฑ์) 

พฤติกรรม 
1. ปฏิบัติงานถูกตามข้ันตอน 
2. การแสดงความคิดเห็นและสรุปความคิดเห็นภายในกลุ่ม 
3. การแก้ปัญหาระหว่างการท างาน 
4. ตั้งใจและมีส่วนร่วมในการท างาน 
5. ท างานเสร็จตรงเวลาที่ก าหนด 

 
ระดับคะแนน 

1. ระดับ  3 หมายถึง  แสดงพฤติกรรมใหเ้ห็นมาก 

2. ระดับ 2 หมายถึง แสดงพฤติกรรมให้เห็นปานกลาง 

3. ระดับ 1 หมายถึง แสดงพฤติกรรมให้เห็นนอ้ย 

 
เกณฑ์การประเมิน (ผ่านเกณฑ์ระดับ พอใช้ ขึ้นไป) 

1. ช่วงคะแนน  13 – 15  ระดับ ดมีาก 

2. ช่วงคะแนน  10 – 12  ระดับ ด ี

3. ช่วงคะแนน   7 – 9 ระดับ พอใช้ 

4. ช่วงคะแนน   0 – 6 ระดับ ปรับปรุง 

 

 
 

 
 

 
 

 

 

 

 



แบบบันทึกการสังเกตการท ากิจกรรม (รายกลุ่ม) 

หน่วยการเรียนรู้ที่ ...... ................................................. 
แผนการจัดการเรียนรู้ที่ ....... เรื่อง .............................................................  

รายวิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน รหัสวิชา ค 32101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ………………. 
 

ค าชี้แจง ท าเครื่องหมาย    ลงในช่องระดับคะแนนพฤติกรรมที่นักเรียนปฏิบัติตามเกณฑ์ที่ก าหนด 

(ผ่านระดับ พอใช ้ขึ้นไป) 

 

ที่ 
รายงานประเมิน 

(พฤติกรรม) 

ระดับคุณภาพ 
หมายเหตุ 

3 2 1 

1 ปฏิบัติงานถูกตามขั้นตอน    

 

2 การแสดงความคิดเห็นและสรุปความ

คิดเห็นภายในกลุ่ม 

   

3 การแก้ปัญหาระหว่างการท างาน    

4 ตั้งใจและมีสว่นร่วมในการท างาน    

5 ท างานเสร็จตรงเวลาที่ก าหนด    

รวม  

สรุปผลการประเมิน  

เกณฑ์การวัดประเมินผล (ผ่านเกณฑ์ในระดับ พอใช้ ขึ้นไป) 

ช่วงคะแนน  13 – 15  ระดับ ดมีาก 

ช่วงคะแนน  10 – 12  ระดับ ด ี

ช่วงคะแนน   7 – 9 ระดับ พอใช้ 

ช่วงคะแนน   0 – 6 ระดับ ปรับปรุง 

 

ลงช่ือ............................................................ผู้ประเมิน 

    (นางสาวเพ็ญแข   อิ่นค า) 

                      

 

 
 
 
 



แบบบันทึกการสังเกตการท ากิจกรรม (รายบุคคล) 
 เรื่อง ................................................................... 

วิชา............................ ช้ันมัธยมศกึษาปีที่ …………....... 
 

เกณฑ์การวดัประเมินผล (ผา่นเกณฑ์ในระดับ พอใช้ ข้ึนไป) 

ชว่งคะแนน ……….  ระดับ ดมีาก ชว่งคะแนน ……….  ระดับ ด ี

ชว่งคะแนน ……….  ระดับ พอใช ้ ชว่งคะแนน ……….  ระดับ ปรับปรุง 
 

 

ที ่ ช่ือ – สกุล คะแนน 
น้ าหนัก 
………… 

การประเมิน หมายเหต ุ

1      
2      
3      
4      
5      
6      
7      
8      
9      
10      
11      
12      
13      
14      
15      
16      
17      
18      
19      
20      
21      
22      

 

สรุปการประเมิน 
ผ่ำน ............... คน  คิดเป็นร้อยละ ……………               ลงช่ือ ............................................................ ผู้ประเมิน 

ไม่ผ่ำน ............ คน คิดเป็นร้อยละ ……………                              (นางสาวเพ็ญแข    อิ่นค า) 

 

 

 



แบบประเมิน (ด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์) 
หน่วยการเรียนรู้ที่ ...... ................................................. 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ ....... เรื่อง ............................................................. 
รายวิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน รหัสวิชา ค 32101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ………………… 

 
มีวินัย  

เกณฑ์การประเมิน 
 
ประเด็นการ

ประเมนิ 

พฤตกิรรม/ระดับคณุภาพ 
ค่าน้ าหนัก 

4  3  2  1  

 มวีินัย เข้าเรียนตรงเวลา

และส่งงานตรง

เวลา 

เข้าเรียนตรงเวลา

แตส่่งงานช้ากว่า

ก าหนด 

เข้าเรียนสายและส่ง

งานช้ากว่าก าหนด 

เข้าเรียนสายและไม่

ส่งงาน 2 

 รวม 8 

 

เกณฑ์การวัดประเมินผล (ผ่านเกณฑ์ในระดับ พอใช้ขึ้นไป) 

ช่วงคะแนน  7 – 8  ระดับ ดมีาก 

ช่วงคะแนน  5 – 6  ระดับ ด ี

ช่วงคะแนน   3 – 4 ระดับ พอใช้ 

ช่วงคะแนน   0 – 2 ระดับ ปรับปรุง 

 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 



แบบประเมิน (ด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์) 
หน่วยการเรียนรู้ที่ ...... ................................................. 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ ....... เรื่อง ............................................................. 
รายวิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน รหัสวิชา ค 32101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ………………… 

 
ใฝ่เรยีนรู้  

เกณฑ์การประเมิน 
 
ประเด็นการ

ประเมนิ 

พฤตกิรรม/ระดับคณุภาพ 
ค่าน้ าหนัก 

4  3  2  1  

 ใฝ่เรียนรู ้ มีค วามสน ใจ ใ น

กิจกรรมการเรียน

การสอนอย่างดี มี

กา รแลก เปลี่ ยน

เรียนรู้กับผู้อื่นอยู่

ตลอดด้วยวิธีการท่ี

หลากหลาย 

มี ค วามสน ใจ ใ น

กิจกรรมการเรียน

การสอนอย่างดี มี

กา รแลก เปลี่ ยน

เรียนรู้กับผู้อื่นใน

บางครัง้ 

มี ค ว า ม ส น ใ จ ใ น

กิจกรรมการเรียนการ

สอนบ้างเล็กน้อย 

ไม่มีความสนใจใน

กิจกรรมการเรียน

การสอน 

2 

 รวม 8 

 

เกณฑ์การวัดประเมินผล (ผ่านเกณฑ์ในระดับ พอใช้ขึ้นไป) 

ช่วงคะแนน  7 – 8  ระดับ ดมีาก 

ช่วงคะแนน  5 – 6  ระดับ ด ี

ช่วงคะแนน   3 – 4 ระดับ พอใช้ 

ช่วงคะแนน   0 – 2 ระดับ ปรับปรุง 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



แบบประเมิน (ด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์) 
หน่วยการเรียนรู้ที่ ...... ................................................. 

แผนการจัดการเรียนรู้ที่ ....... เรื่อง .............................................................  
รายวิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน รหัสวิชา ค 32101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ………………… 

 
มุ่งมั่นในการท างาน 

เกณฑ์การประเมิน 
 
ประเด็นการ

ประเมนิ 

พฤตกิรรม/ระดับคณุภาพ 
ค่าน้ าหนัก 

4  3  2  1  

 ใฝ่เรียนรู ้ มคีวามตัง้ใจและ

สนใจในการท า

กิจกรรมภายในชัน้

เรียน และลงมอืท า

กิจกรรมภายในชัน้

เรียนครบตรงตาม

เวลาเรียน 

มคีวามสนใจหรือ

ตัง้ใจในการท า

กิจกรรม หรือ ลง

มอืท ากิจกรรม

ภายในช้ันเรียน 

มีความสนใจในการท า

กิจกรรมบ้าง หรอืลง

มอืท ากิจกรรมในชัน้

เรียนบ้าง 

ไม่สนใจในการท า

กิจกรรม และลงมือ

ท ากิจกรรมในชั้ น

เรียนน้อยคร้ัง 2 

 รวม 8 

 

เกณฑ์การวัดประเมินผล (ผ่านเกณฑ์ในระดับ พอใช้ขึ้นไป) 

ช่วงคะแนน  7 – 8  ระดับ ดมีาก 

ช่วงคะแนน  5 – 6  ระดับ ด ี

ช่วงคะแนน   3 – 4 ระดับ พอใช้ 

ช่วงคะแนน   0 – 2 ระดับ ปรับปรุง 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



แบบบันทึกการประเมินด้านคุณลักษณะอันพึงประสงค์ 

หน่วยการเรียนรู้ที่ ...... ................................................. 
แผนการจัดการเรียนรู้ที่ ....... เรื่อง .............................................................  

รายวิชาคณิตศาสตร์พ้ืนฐาน รหัสวิชา ค 32101 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ………………… 

ค าชี้แจง ท าเครื่องหมาย    ลงในชอ่งระดับคะแนนพฤติกรรมที่นักเรียนปฏิบัติตามเกณฑ์ที่ก าหนด 
(ผ่านเกณฑ์ระดับ พอใช ้ขึ้นไป) 

ที ่

 
ชื่อ – สกุล 

รายการประเมิน/ระดับคะแนน 

คะ
แน

น 
(น
น.
 2
)  

การ

ประเมิน 

 หม
าย

เห
ต ุ

มวีนิัย ใฝ่เรียนรู้ 
มุง่มั่นในการ

ท างาน 

4 3 2 1 4 3 2 1 4 3 2 1 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

                 

 

 

 
 
 
 

เกณฑ์การประเมิน (ผ่านเกณฑ์ระดับ พอใช้ ข้ึนไป) 

ชว่งคะแนน  7 – 8  ระดับ ดีมาก 

ชว่งคะแนน  5 – 6  ระดับ ดี 

ชว่งคะแนน   3 – 4 ระดับ พอใช้ 

ชว่งคะแนน   0 – 2 ระดับ ปรับปรุง 

 

 

 

ลงช่ือ............................................................ผู้ประเมิน 

(นางสาวเพ็ญแข   อิ่นค า) 

 



 
                                                                                                
 

 

ชั้นมัธยมศึกษาปีที่         /         ปีการศึกษา    
 

ชื่อ-สกุล        เลขที ่   

ค าชี้แจง : ใหผู้้สอน สังเกตพฤติกรรมของนักเรียน แล้วท าเครื่องหมาย  ลงในช่องที่ตรงกับระดับคุณภาพ 
 

สมรรถนะด้าน รายการประเมิน 
ระดับคุณภาพ 

ดีมาก 
(3) 

ดี 
(2) 

พอใช้ 
(1) 

ปรับปรุง 
(0) 

สรุปผลการ
ประเมิน 

1.ความสามารถ
ในการสื่อสาร 

1.1 มีความสามารถในการรบั-ส่งสาร     

 ดีมาก 
 ด ี
 พอใช้ 
 ปรับปรุง 

1.2 มีความสามารถในการถ่ายทอดความรู้ ความคิด 
ความเข้าใจของตนเอง  โดยใช้ภาษาอย่างเหมาะสม 

    

1.3 ใช้วิธีการสื่อสารที่เหมาะสม มปีระสิทธิภาพ     
1.4 เจรจาต่อรอง เพื่อขจัดและลดปัญหาความขดัแย้ง
ต่าง ๆ ได ้

    

1.5 เลือกรับและไมร่ับข้อมูลขา่วสารด้วยเหตผุลและ
ถูกต้อง 

    

2.ความสามารถ
ในการคิด 

2.1 มีความสามารถในการคดิวิเคราะห์ สังเคราะห ์     
 ดีมาก 
 ด ี
 พอใช้ 
 ปรับปรุง 

2.2 มีทักษะในการคิดนอกกรอบอย่างสร้างสรรค ์     
2.3 สามารถคิดอย่างมีวิจารณญาณ     
2.4 มีความสามารถในการสร้างองค์ความรู ้     
2.5 ตัดสินใจแก้ปัญหาเกี่ยวกับตนเองได้อย่างเหมาะสม     

3.ความสามารถ
ในการแก้ปัญหา 

3.1 สามารถแก้ปัญหาและอุปสรรคต่าง ๆ ที่เผชิญได้      
 ดีมาก 
 ด ี
 พอใช้ 
 ปรับปรุง 
 

3.2 ใช้เหตุผลในการแก้ปญัหา     
3.3 เข้าใจความสัมพันธ์และการเปลี่ยนแปลงในสังคม     
3.4 แสวงหาความรู้ ประยุกต์ความรู้มาใช้ในการป้องกัน
และแก้ไขปญัหา 

    

3.5 สามารถตดัสินใจได้เหมาะสมตามวัย     
4.ความสามารถ
ในการใช้ทักษะ
ชีวิต 

4.1 เรียนรู้ด้วยตนเองได้เหมาะสมตามวัย      
 ดีมาก 
 ด ี
 พอใช้ 
 ปรับปรุง 
 

4.2 สามารถท างานกลุม่ร่วมกับผูอ้ื่นได้     
4.3 น าความรู้ที่ไดไ้ปใช้ประโยชน์ในชีวิตประจ าวัน     
4.4 จัดการปัญหาและความขัดแยง้ได้เหมาะสม     
4.5 หลีกเลี่ยงพฤติกรรมไม่พึงประสงค์ที่ส่งผลกระทบต่อ
ตนเอง 

    

5.ความสามารถ
ในการใช้
เทคโนโลย ี

5.1 เลือกและใช้เทคโนโลยไีด้เหมาะสมตามวัย      ดีมาก 
 ด ี
 พอใช้ 
 ปรับปรุง 

5.2 มีทักษะกระบวนการทางเทคโนโลย ี     
5.3 สามารถน าเทคโนโลยีไปใช้พฒันาตนเอง     
5.4 ใช้เทคโนโลยีในการแก้ปัญหาอย่างสร้างสรรค ์     

แบบประเมินสมรรถนะส าคัญของผู้เรียน     



สมรรถนะด้าน รายการประเมิน 
ระดับคุณภาพ 

ดีมาก 
(3) 

ดี 
(2) 

พอใช้ 
(1) 

ปรับปรุง 
(0) 

สรุปผลการ
ประเมิน 

5.5 มีคุณธรรม จริยธรรมในการใช้เทคโนโลย ี     

 
สรุปผลการประเมินสมรรถนะท้ัง 5 ด้าน อยู่ในระดับคุณภาพ 
 ดีมาก  ดี   พอใช้  ปรับปรุง 
ข้อเสนอแนะ 
             
             
              
 
 
 
 
 
 
      ลงชื่อ        ผู้ประเมิน 

           (        ) 
            ครูผู้สอน 
       วัน เดือน ปี ที่ประเมิน       /         /   

เกณฑ์การให้คะแนนระดับคุณภาพ 
         ดีมาก                หมายถึง  พฤติกรรมที่ปฏิบัตินั้นชัดเจนและสม่ าเสมอ ให้ระดับ  3  คะแนน 
         ดี                      หมายถึง  พฤติกรรมที่ปฏิบัตินั้นชัดเจนและบ่อยครั้ง  ให้ระดับ  2  คะแนน 
         พอใช้                หมายถึง  พฤติกรรมที่ปฏิบัติบางครั้ง              ให้ระดับ  1  คะแนน 
         ต้องปรับปรุง     หมายถึง  ไม่เคยปฏิบตัิพฤติกรรมนั้นเลย                    ให้ระดับ  0  คะแนน          

เกณฑ์การสรุปผล 

         ดีมาก                หมายถึง  คะแนนรวม  13-15  คะแนน 
 
         ดี                      หมายถึง  คะแนนรวม  9-12    คะแนน 
         พอใช้                หมายถึง  คะแนนรวม  1-8      คะแนน 
         ต้องปรับปรุง     หมายถึง  คะแนนรวม  0        คะแนน 
 
 
 
 



สรุปการวัดและประเมินผล 
แผนการจัดการเรียนรู่ที่ ......... 

รายวิชาชีววิทยา รหัสวิชา ว 32241 ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ ……………. 
 

เลขท่ี ช่ือ – สกุล 

ด้านความรู ้

คะ
แน

นเ
ก็บ

 ด้านทักษะ
กระบวนการ 

คะ
แน

นเ
ก็บ

 ด้านคุณลักษณะอัน
พึงประสงค ์

คะ
แน

นเ
ก็บ

 

รว
ม 

ดีม
าก

 

ด ี พอ
ใช้

 

ปร
ับป

รุง
 

ดีม
าก

 

ด ี พอ
ใช้

 

ปร
ับป

รุง
 

ดีม
าก

 

ด ี พอ
ใช้

 

ปร
ับป

รุง
 

1                  
2                  
3                  
4                  
5                  
6                  
7                  
8                  
9                  
10                  
11                  
12                  
13                  
14                  
15                  
16                  
17                  
18                  
19                  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ 2.2 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง กราฟของความสัมพันธ์                                                              เวลา 2 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวช้ีวัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ 
ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

2. สาระส าคัญ 
ให้ r เป็นสับเซตของ R x R กรำฟของควำมสัมพันธ์ r คือ เซตของจุดในระนำบที่แสดงคู่อันดับที่

สมำชิกของควำมสัมพันธ์ r   
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

  1. อธิบายองค์ประกอบ และการเขียนกราฟได้อย่างถูกต้อง 
ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 
 2. เขียนกราฟของความสัมพันธ์ที่โจทย์ก าหนดให้ได้ 
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 

3. มีวินัย 
4. ใฝ่เรียนรู้ 
5. มุ่งม่ันในการท างาน 

ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 
6. ความสามารถในการคิด 
7. ความสามารถในการแก้ปัญหา 
4. สาระการเรียนรู้ 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน

เชียล) 
5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ 1 
ขั้นน า 

1. ครูพูดคุยกับนักเรียนเป็นการชักจูงนักเรียนให้สนใจในหัวข้อของการเรียนโดยถามว่า “นอก
ความสัมพันธ์ที่เขียนอยู่ในรูปของคู่อันดับแล้วนักเรียนสามารถเขียนความสัมพันธ์ให้อยู่ในรูปแบบใดได้อีกบ้าง” 
(แนวตอบ: สามารถเขียนเป็นกราฟหรือตาราง) 

2. ครูอธิบายว่า นักเรียนสามารถใช้คู่อันดับ (x, y) แทนความสัมพันธ์ระหว่าง x และ y ซึ่งสามารถ
จับคู่หนึ่งต่อหนึ่งระหว่างคู่อันดับของจ านวนจริงกับพิกัดของจุดในระนาบ โดยให้ x เป็นพิกัดหน้าและ y เป็น
พิกัดหลังโดยมี  

บทนิยาม “ให้ r เป็นสับเซตของ R x R กราฟของความสัมพันธ์ r คือ เซตของจุดในระนาบที่แสดงคู่
อันดับที่สมาชิกของ r” 
ขั้นสอน 
 3. ครูอธิบายบทนิยามที่ได้พูดก่อนหน้าและเนื้อหาของการเขียนกราฟของความสัมพันธ์ 



 4. ครูทบทวนควำมรู้เกี่ยวกับกำรเขียนกรำฟ โดยอธิบำยว่ำกำรเขียนกรำฟมีแกน 2 แกน คือ แกน x 
เป็นแกนในแนวนอน และแกน y เป็นแกนในแนวตั้ง ซึ่งหลักกำรเขียนกรำฟจะเขียนจำกคู่อันดับ สมำชิกตัว
หน้ำจะเขียนในแนวแกน x และสมำชิกตัวหลังจะเขียนในแนวแกน y เช่น (2, 8) แนวแกน x คือเลข 2 
แนวแกน y คือเลข 8 
  5. ครูยกตัวอย่ำงจำกตัวอย่ำงที่ 3 ในข้อ 1) ของหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วย
กำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
ตัวอย่ำง ให้เขียนกรำฟของควำมสัมพันธ์ต่อไปนี้ 
 1) r {(1, 5), (2, 10), (3, 15), (4, 20)}  

วิธีท ำ เขียนกรำฟได้ ดังนี้ 

 
  6. ครูยกตัวอย่ำงเพ่ิมเติมและอธิบำยให้นักเรียนเข้ำใจ 
ขั้นสรุป 
 7. ให้นักเรียนลองท า “ลองท าดู” ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้
ที่ 2 ฟังก์ชัน  
 
1) 

1
r {(2,4), (4,6), (6,8), (8,10)}  

 
(แนวตอบ: 



) 
2) 

2
r {(1,1), (2,2), (3,3),..., (50,50)}  

(แนวตอบ:  

) 
 8. ครูและนักเรียนร่วมกันเฉลยและอธิบายเพ่ิมเติมในส่วนที่นักเรียนไม่เข้าใจ แล้วอภิปายและสรุป
เนื้อหาที่ได้เรียนในชั้นเรียน 
 

ชั่วโมงที่ 2 
ขั้นน า 
 1. ครูเกริ่นว่าจากชั่วโมงท่ีแล้วเราเขียนกราฟของความสัมพันธ์จากคู่อันดับและทบทวนเนื่อหาเรื่อง
กราฟที่เกิดจากความสัมพันธ์ของคู่อันดับในชั่วโมงท่ีผ่านมา 
 2. ครูเริ่มพูดคุยเพ่ือเข้าสู่เนื้อหาว่า “ถ้าหากโจทย์ไม่บอกเป็นความสัมพันธ์แบบคู่อันดับแต่บอกเป็น
เซตของสมการแบบบอกเง่ือนไขเราจะหาได้อย่างไร” 
(แนวตอบ: เราต้องแทนค่าตัวเลขลงในตัวแปรในสมการอย่างเช่น y 2x ให้แทนค่า x = -1, 0, 1 จะได้ค่า 
y= -2, 0, 2 ตามล าดับ) 
ขั้นสอน 
 3. ครไูด้อธิบายการหากราฟจากเซตของความสัมพันธ์แบบบอกเงื่อนไขว่าเราจะต้องแทนค่าตัวเลขลง
ในตัวแปร x ของสมการแล้วเราจะได้ค่า y ออกมาซึ่งสองค่านี้มีความสัมพันธ์กันและสามารถเขียนได้เป็นคู่
อันดับได้อีกด้วย เช่น สมการ y = 6x แทนค่า x = 4 จะได้ค่า y = 24 เขียนความสัมพันธ์เป็นคู่อันดับได้ว่า 
(x,y) = (4,24) 



 4. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 4 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
เรื่อง ฟังก์ชัน ที่สอดคล้องกับตัวอย่างที่ครูแสดงบนกระดานแล้วถามค าถามนักเรียน ดังนี้ 
  1) 1r {(x, y) R R | y 3x}      
   จากสมการ y = -3x เมื่อแทน x = -2, -1, 0, 1, 2 จะได้ค่า y เป็นเท่าใด 

  (แนวตอบ : 
 
                                                                                                                                                                           
 

สามารถเขียนกราฟ 1r {(x, y) R R | y 3x}    ได้อย่างไร 
   (แนวตอบ :             
 
 
 
 
 
                                                                                   

  กราฟที่ได้เป็นลักษณะใด 
  (แนวตอบ : กราฟเส้นตรง) 

2) 2
2r {(x, y) R R | y x }      
จากสมการ y = −x2 เมื่อแทน x = -2, -1, 0, 1, 2 จะได้ค่า y เป็นเท่าใด 

   (แนวตอบ : 
       
 
 
  

x -2 -1 0 1 2 
y 6 3 0 -1 -6 

x -2 -1 0 1 2 

y -4 -1 0 -1 -4 



สามารถเขียนกราฟ 2
2r {(x, y) R R | y x }     ได้อย่างไร 

  (แนวตอบ : 
 
 
 
 
 
กราฟที่ได้เป็นลักษณะ ใด 

   (แนวตอบ : กราฟพาราโบลาคว่ า) 
    5. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัด 2.1 (หน้า 72 ข้อที่ 6) ลงในสมุด 
ขั้นสรุป 
 6. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยค าตอบพร้อมทั้งเพ่ิมเติมในส่วนที่นักเรียนไม่ได้เขียนและอธิบายเพิ่มเติม
เพ่ือให้นักเรียนเข้าใจได้มากขึ้น 
 7. ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปในเนื้อหาของการเขียนกราฟ กราฟที่เป็นคู่อันดับสามารถเขียนกราฟได้
เลยโดยดูพิกัดจากคู่อันดับ แต่ถ้าเป็นความสัมพันธ์แบบบอกเง่ือนไขเราต้องแทนค่าเพ่ือให้ได้ความสัมพันธ์แบบ
คู่อันดับออกมาก่อนแล้วจึงท าการเขียนกราฟ 
 
6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 

1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. แบบฝึกหัดรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
3. Power point น าเสนอการสอน เรื่อง ฟังก์ชัน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



7. การวัดและประเมินผล 
 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. อธิบาย
องค์ประกอบ 
และการเขียน
กราฟได้อย่าง
ถูกต้อง 
2. เขียนกราฟ
ของความสัมพันธ์
ที่โจทย์ก าหนดให้
ได้ 

2 2 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1 เรื่อง 
ฟังก์ชัน 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.1 เรื่องฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

2. เขียนกราฟ
ของความสัมพันธ์
ที่โจทย์ก าหนดให้
ได้ 

1 - 1 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1 เรื่อง 
ฟังก์ชัน 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.1 เรื่องฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

5. มีวินัย 
6. ใฝ่เรียนรู้ 
7. มุ่งม่ันในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

8. ความสามารถ
ในการคิด 
9. ความสามารถ
ในการแก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1 เรื่อง 
ฟังก์ชัน 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.1 เรื่องฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 4 2 1 1    
 

 
 
 
 



 
แผนการจัดการเรียนรู้ 2.3 

วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์                                         เวลา 2 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวช้ีวัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ 
ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

2. สาระส าคัญ 
  ควำมสัมพันธ์ r ได้แก่ (a, d), (b, e), (c, f) จะเห็นว่ำสมำชิกตัวหน้ำของคู่อันดับทั้งหมดใน r คือ {a, b, 
c} เรียก สมำชิกตัวหน้ำของคู่อันดับทั้งหมดในควำมสัมพันธ์ r ว่ำ โดเมน (Domain) ของ r สมำชิกตัวหลัง
ของคู่อันดับทั้งหมดใน r คือ {d, e, f} เรียกสมำชิกตัวหลังของคู่อันดับทั้งหมดในควำมสัมพันธ์ r ว่ำเรนจ ์
(Range) ของ r 
บทนิยาม ก ำหนด r เป็นควำมสัมพันธ์จำก A ไป B 
    โดเมนของ r คือ เซตของสมำชิกตัวหน้ำของคู่อันดับใน r เขียนแทนด้วย Dr  
    เรนจ์ของ r คือ เซตของสมำชิกตัวหลังของคู่อันดับใน r เขียนแทนด้วย Rr  
สำมำรถเขียน Dr  และ Rr  ในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขได้ดังนี้ 

Dr  = {x ∣ x A,y B   ซ่ึง (x, y) r } กล่ำวได้ว่ำ จะต้องหำค่ำ x ที่ท ำให้มีค่ำของ y ดังนั้นจึงต้องจัด
ควำมสัมพันธ์ให้ y อยู่ในรูปของ x 

Rr  = {y ∣ y A, x B   ซ่ึง (x, y) r } กล่ำวได้ว่ำ จะต้องหำค่ำ y ที่ท ำให้มีค่ำของ x ดังนั้นจึงต้องจัด 
 ควำมสัมพันธ์ให้ x อยู่ในรูปของ y  
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

  1. บอกควำมหมำยของโดเมนและเรนจ์ได้  
ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 

  2. สำมำรถหำโดเมนและเรนจ์จำกคู่อันดับที่ก ำหนดให้ได้ 
        3. น ำควำมรู้เรื่องควำมสัมพันธ์มำเชื่อมโยงกับกำรหำโดเมนและเรนจ์  

ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 
4. มีวินัย 
5. ใฝ่เรียนรู้ 
6. มุ่งม่ันในการท างาน 

 
ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 

7. ความสามารถในการคิด 
8. ความสามารถในการแก้ปัญหา 



4. สาระการเรียนรู้ 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน

เชียล) 
5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ 1 
ขั้นน า 
     1. ครูถำมค ำถำมเพ่ือทบทวนควำมรู้เรื่องควำมสัมพันธ์และกำรเขียนกรำฟของควำมสัมพันธ์ ดังนี้ 
 - ควำมสัมพันธ์มีควำมหมำยว่ำอย่ำงไร 

  (แนวตอบ : ควำมสัมพันธ์ หมำยถึง กำรจับคู่ระหว่ำงสิ่งสองสิ่งที่มีควำมสัมพันธ์กันและเขียนอยู่ในรูป 
  ของคู่อันดับ (x, y) 

 - กรำฟของควำมสัมพันธ์ r มีควำมหมำยว่ำอย่ำงไร 
 (แนวตอบ : กรำฟของควำมสัมพันธ์ r คือ เซตของจุดบนระนำบที่แสดงคู่อันดับที่สมำชิกของ 

           ควำมสัมพันธ์ r) 
ขั้นสอน 
   2. ให้นักเรียนศึกษำโดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ในหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ 
ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน  
   3. ครเูขียนแผนภำพควำมสัมพันธ์บนกระดำนแล้วต้ังค ำถำมให้นักเรียนช่วยกันตอบดังนี้ 

 
 
 
 
 
 

 
 - จำกแผนภำพสำมำรถเขียนเป็นควำมสัมพันธ์ r เป็นคู่อันดับใดได้บ้ำง 

  (แนวตอบ : (2, 6) ,(2, 8) ,(2, 10) ,(4, 8) ,(5, 10)) 
 - เซตของสมำชิกตัวหน้ำของคู่อันดับทั้งหมดใน r มีอะไรบ้ำง  

 (แนวตอบ : }5,4,2{ ) 
 - เซตของสมำชิกตัวหลังของคู่อันดับทั้งหมดใน r มีอะไรบ้ำง 

(แนวตอบ : }10,8,6{ ) 
 4. นักเรียนร่วมกันสรุปบทนิยำม และเขียนโดเมนและเรนจ์ในรูปเซตแบบบอกเง่ือนไขในหนังสือเรียน

รำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน ลงในสมุด 

2 
4 
5 

6 
8 
10 



 5. นักเรียนศึกษำตัวอย่ำงที่ 5 - 6 ในหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชัน 

 6. ครตูั้งข้อสังเกตว่ำในตัวอย่ำงที่ 6 กำรหำโดเมนของควำมสัมพันธ์ r จะต้องหำค่ำของ x ที่ท ำให้มีค่ำ
ของ y ดังนั้น จึงต้องจัดควำมสัมพันธ์ให้ y อยู่ในรูปของ x และกำรหำเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ r จะต้องหำค่ำ
ของ y ที่ท ำให้มีค่ำของ x ดังนั้นจึงต้องจัดควำมสัมพันธ์ให้ x อยู่ในรูปของ y  
     7. ครยูกตัวอย่ำงกำรหำโดเมนและเรนจ์แล้วอธิบำยให้นักเรียนเข้ำใจ 
ตัวอย่ำง ให้หำโดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ r {( 3,9), ( 2,4), (0,0), (2,4), (3,9)}    
วิธีท ำ จำกบทนิยำม โดเมนของ r คือ เซตของสมำชิกตัวหน้ำของคู่อันดับทั้งหมดใน r และ เรนจ์ของ r คือ     
        เซตของสมำชิกตัวหลังของคู่อันดับทั้งหมดใน r 
        ดังนั้น 

r
D { 3, 2,0,2,3}    และ 

r
R {0,4,9}  

ตัวอย่ำง ก ำหนด r {(x, y) I I 4x 5y 20}      ให้หำโดเมนและเรนจ์ของ r 
วิธีท ำ หำโดเมนของควำมสัมพันธ์ 
        จำก     4x - 5y = 20 จัดตัวแปร y ในรูปของ x 

        จะได้            
20 4x

y
5





 

                          
4x

y 4
5

   

           เนื่องจาก 
4x

5
ต้องเป็นจ ำนวนเต็ม แสดงว่ำ x เป็นจ ำนวนเต็มที่มี 5 เป็นตัวประกอบ 

        โดยค่ำของ x เป็นแบบรูปของจ ำนวนที่เพ่ิมขึ้นครั้งละ 5 คือ …, -10, -5, 0, 5, 10, … 
        ดังนั้น 

r
D {x x I  และมี 5 เป็นตัวประกอบ} 

        หรือ    
r

D { , 10, 5,0,5,10 }    
        หำเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ 
        จำก     4x – 5y = 20 จัดตัวแปร y ในรูปของ x 

        จะได้            
20 5y

x
4


  

                          
5y

y 5
4

   

           เนื่องจาก 
5y

4
ต้องเป็นจ ำนวนเต็ม แสดงว่ำ x เป็นจ ำนวนเต็มที่มี 4 เป็นตัวประกอบ 

        โดยค่ำของ x เป็นแบบรูปของจ ำนวนที่เพ่ิมขึ้นครั้งละ 4 คือ …, -8, -4, 0, 4, 8, … 
        ดังนั้น 

r
D {x x I  และมี 4 เป็นตัวประกอบ} 

        หรือ    
r

D { , 8, 4,0,4,8 }    



 8. นักเรียนท ำแบบฝึกทักษะ 2.1 ในหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชัน ข้อ 6(1) ลงในสมุดบันทึกเป็นรำยบุคคล 
ขั้นสรุป 
  9. ครูและนักเรียนร่วมกันอภิปรำยและสรุปเรื่องกำรหำโดเมนและเรนจ์ว่ำ กำรหำโดเมนของ
ควำมสัมพันธ์ r ต้องจัดควำมสัมพันธ์ให้ y อยู่ในรูปของ x และกำรหำเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ r ต้องจัด
ควำมสัมพันธ์ให้ x อยู่ในรูปของ y  
 
ชั่วโมงที่ 2 
ขั้นน า 
  1. ครูพูดคุยน ำนักเรียนเข้ำสู่บทเรียนโดยใช้ค ำถำมว่ำจำกชั่วโมงท่ีแล้วเรำหำโดเมนและเรนจ์ของควำม
สัมพันธที่เป็นสมำชิกของจ ำนวนเต็มแล้วถ้ำหำกว่ำให้หำโดเมนจ์และเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ที่เป็นสมำชิกของ
จ ำนวนจริงแล้วเรำจะหำได้อย่ำงไร 
(แนวตอบ: สำมำรถหำได้โดยใช้วิธีกำรเดียวกับกำรหำโดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ที่เป็นสมำชิกของ
จ ำนวนเต็มแต่พิจำรณำโดเมนและเรนจ์ที่อยู่ในจ ำนวนเต็ม)  
ขั้นสอน 

 2. นักเรียนศึกษำตัวอย่ำงที่ 7 ในหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชันจำกนั้นตั้งข้อสังเกตว่ำ ในตัวอย่ำงที่ 7 กำรหำโดเมนของควำมสัมพันธ์ r จะต้องหำค่ำของ x ที่ท ำให้มี
ค่ำของ y ดังนั้น จึงต้องจัดควำมสัมพันธ์ให้ y อยู่ในรูปของ x และกำรหำเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ r จะต้องหำค่ำ
ของ y ที่ท ำให้มีค่ำของ x ดังนั้น จึงต้องจัดควำมสัมพันธ์ให้ x อยู่ในรูปของ y  

 . ครูยกตัวอย่ำงที่ 8 ในหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน
จำกนั้นตั้งข้อสังเกตว่ำ ในตัวอย่ำงที่ 8 กำรหำโดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ r ค่ำของ x และ y อยู่ในรูป 
เศษส่วนที่มีตัวส่วนเป็นพหุนำมก ำลังหนึ่ง และจะไม่นิยำมเมื่อตัวส่วนเป็นศูนย์ ดังนั้นตัวส่วนต้องไม่เท่ำกับศูนย์ 

 4. นักเรียนศึกษำตัวอย่ำงที่ 9 ในหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน จำกนั้นตั้งข้อสังเกตว่ำ จ ำนวนในค่ำสัมบูรณ์เป็นจ ำนวนจริงใด ๆ และค่ำสัมบูรณ์จะมีค่ำมำกกว่ำหรือ
เท่ำกับศูนย์เสมอ 

 5. นักเรียนศึกษำตัวอย่ำงที่ 10 ในหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำนคณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชันจำกนั้นตั้งข้อสังเกตว่ำในตัวอย่ำงที่ 10 กำรหำโดเมนของควำมสัมพันธ์ r ค่ำของ x อยู่ในรูปค่ำรำกที่
สองซึ่งจ ำนวนในรำกท่ีสองต้องไม่เป็นจ ำนวนลบดังนั้น จ ำนวนในรำกจึงต้องมำกกว่ำหรือเท่ำกับศูนย์และกำร
หำเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ r จะต้องหำค่ำของ y ดังนั้นจึงต้องจัดควำมสัมพันธ์ให้ x อยู่ในรูปของ y เนื่องจำก
ค่ำของ y อยู่ในรูปค่ำรำกที่สอง ซึ่งต้องยกก ำลังสองทั้งสองข้ำงของสมกำร  

 6. นักเรียนท ำลองท ำดูของตัวอย่ำงที่ 8 และ 9 ในหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5  
     หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ลงในสมุด 



ขั้นสรุป 
7. ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปการหาโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ที่เป็นสมาชิกในจ านวนจริงว่า 

กำรหำโดเมนของควำมสัมพันธ์ r จะต้องหำค่ำของ x ที่ท ำให้มีค่ำของ y จึงต้องจัดควำมสัมพันธ์ให้ y อยู่ในรูป
ของ x และกำรหำเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ r จะต้องหำค่ำของ y ที่ท ำให้มีค่ำของ x จึงต้องจัดควำมสัมพันธ์ให้ x 
อยู่ในรูปของ y และพิจารณาค่าของโดเมนและเรนจ์ที่เป็นสมาชิกของจ านวนจริง 
6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 

1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. แบบฝึกหัดรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
3. Powerpoint น าเสนอ เรื่อง ฟังก์ชัน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 



7. การวัดและประเมินผล 
 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. บอกควำมหมำย 
ของโดเมน
และเรนจ์ได้ 

2 2 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1 เรื่อง
ฟังก์ชัน 
 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.1 เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

2. สามารถหา
โดเมนและเรนจ์
จากคู่อันดับที่
ก าหนดให้ได้  
3. น าความรู้เรื่อง
ความสัมพันธ์มา
เชื่อมโยงกับการหา
โดเมนและเรนจ์ 

1 - 1 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1 เรื่อง
ฟังก์ชัน 
 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.1 เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

4. มีวินัย 
5. ใฝ่เรียนรู้ 
6. มุ่งม่ันในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

7. ความสามารถใน
การคิด 
8. ความสามารถใน
การแก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1 เรื่อง
ฟังก์ชัน 
 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.1 เรื่อง ฟังก์ชัน 
 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 4 2 1 1    
 

 
 
 
 
 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ 2.4 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟ                  เวลา 2 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวช้ีวัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และ
น าไปใช้ 

ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 
2. สาระส าคัญ 

กำรหำโดเมนจะพิจำรณำตำมแนวแกน x จำกทำงด้ำนซ้ำยไปทำงขวำว่ำ เส้นกรำฟเริ่มต้นจำก

จ ำนวนใดไปยังจ ำนวนใด กำรหำเรนจ์จะพิจำรณำตำมแนวแกน y จำกทำงด้ำนล่ำงขึ้นด้ำนบนว่ำ เส้นกรำฟ

เริ่มต้นจำกจ ำนวนใดไปยังจ ำนวนใด 

3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

1. บอกควำมหมำยของโดเมนและเรนจ์ได้  
ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 

2. สำมำรถหำโดเมนและเรนจ์จำกกรำฟของควำมสัมพันธ์ได้  
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 
   3. มีวินัย 
  4. ใฝ่เรียนรู้ 
   5. มุ่งมั่นในการท างาน 
ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 

7. ความสามารถในการคิด 
8. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

4. สาระการเรียนรู้ 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์

โพเนนเชียล) 
5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ 1 
ขั้นน า 

1. ครูเริ่มเกริ่นน าเข้าสู่บทเรียนโดยทบทวนบทนิยามของโดเมนและเรนจ์ให้แกนักเรียนว่า  
        บทนิยำม ก ำหนด r เป็นควำมสัมพันธ์จำก A ไป B 
             โดเมนของ r คือ เซตของสมำชิกตัวหน้ำของคู่อันดับใน r เขียนแทนด้วย Dr  
            เรนจ์ของ r คือ เซตของสมำชิกตัวหลังของคู่อันดับใน r เขียนแทนด้วย Rr  
ขั้นสอน 



  2. นักเรียนศึกษำกำรหำโดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ที่ก ำหนดด้วยกรำฟในหนังสือเรียน
รำยวิชำพ้ืนฐำนคณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน และศึกษำตัวอย่ำงที่ 11 ในหนังสือเรียน
รำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
   3. ครูอธิบำยวิธีกำรหำโดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ที่ก ำหนดด้วยกรำฟและตอบค ำถำมของ
นักเรียน 
  4. นักเรียนท ำลองท ำดูของตัวอย่ำงที่ 11 ในหนังสือเรียนรำยวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วย
กำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วครูและนักเรียนร่วมกันเฉลยและครูอธิบำยตัวอย่ำงเพ่ิมเติม 
ขั้นสรุป 

  5. นักเรียนท ำแบบฝึกทักษะ 2.1 เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ในหนังสือเรียนรำยวิชำ
พ้ืนฐำน    คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ข้อ 7 ลงในสมุดเป็นกำรบ้ำน 

  6. ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปกำรหำโดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ด้วยกรำฟว่ำ กำรหำโดเมน
จะพิจำรณำตำมแนวแกน x จำกทำงด้ำนซ้ำยไปทำงขวำว่ำ เส้นกรำฟเริ่มต้นจำกจ ำนวนใดไปยังจ ำนวนใด และ
กำรหำเรนจ์จะพิจำรณำตำมแนวแกน y จำกทำงด้ำนล่ำงขึ้นด้ำนบนว่ำ เส้นกรำฟเริ่มต้นจำกจ ำนวนใดไปยัง
จ ำนวนใด 

 
ชั่วโมงที่ 2 

ขั้นน า 
 1. ครูพูดคุยถึงกำรหำโดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ด้วยกรำฟ และแบ่งกลุ่มนักเรียนออกเป็น 5 
กลุ่มแล้วแจกกระดำษบรู๊ฟให้นักเรียนกลุ่มละ 1 แผ่น  
ขั้นสอน 
  2. ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มศึกษำหำโจทย์ปัญหำเกี่ยวกับกำรหำโดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ด้วย
กรำฟกลุ่มละ 5 ข้อ เขียนโจทย์ปัญหำ และค ำตอบลงในกระดำษ 
 3. นักเรียนทั้ง 5 กลุ่ม สลับโจทย์ปัญหำโดยจะไม่ท ำกลุ่มของตนเองเมื่อท ำเสร็จแล้วให้กลุ่มทีเ่ป็นคน
คิดโจทย์ปัญหำมำอธิบำยและเฉลยค ำตอบของโจทย์ปัญหำของตนเอง 
ขั้นสรุป  
 4.  ให้นักเรียนท ำแบบฝึกทักษะ 2.1 เรื่อง โดเมนและเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ในหนังสือเรียนรำยวิชำ
พ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ข้อ 26 ลงในสมุดเป็นกำรบ้ำน โดยให้นักเรียนเขียน
กรำฟของฟังก์ชันมำด้วย 

5. ครูถำมค ำถำมนักเรียนว่ำ 
    - ให้นักเรียนสำมำรถหำโดเมนของควำมสัมพันธ์ที่ก ำหนดด้วยกรำฟได้อย่ำงไร 

     (แนวตอบ : กำรหำโดเมน จะพิจำรณำตำมแนวแกน x จำกทำงด้ำนซ้ำยไปทำงขวำ ว่ำ เส้นกรำฟ  
                 เริ่มต้นจำกจ ำนวนใดไปยังจ ำนวนใด)   



   - ให้นักเรียนสำมำรถหำเรนจ์ของควำมสัมพันธ์ที่ก ำหนดด้วยกรำฟได้อย่ำงไร  
      (แนวตอบ : กำรหำเรนจ์ จะพิจำรณำตำมแนวแกน y จำกทำงด้ำนล่ำงขึ้นด้ำนบน ว่ำ เส้นกรำฟ 
      เริ่มต้นจำกจ ำนวนใดไปยังจ ำนวนใด 
6. ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปว่ำ กำรหำโดเมนจะพิจำรณำตำมแนวแกน x จำกทำงด้ำนซ้ำยไป

ทำงขวำว่ำ เส้นกรำฟเริ่มต้นจำกจ ำนวนใดไปยังจ ำนวนใด กำรหำเรนจ์จะพิจำรณำตำมแนวแกน y จำกทำง

ด้ำนล่ำงข้ึนด้ำนบนว่ำ เส้นกรำฟเริ่มต้นจำกจ ำนวนใดไปยังจ ำนวนใดและจะต้องพิจารณาจาเงื่อนไขที่โจทย์

ก าหนดมาว่าเป็นสมาชิกท่ีอยู่ในจ านวนเต็ม จ านวนจริง หรือจ านวนใด 
6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 

1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. แบบฝึกทักษะวิชำพ้ืนฐำน คณิตศำสตร์ ม.5 หน่วยกำรเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
3. Powerpoint น าเสนอ เรื่อง ฟังก์ชัน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



7. การวัดและประเมินผล 
 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. บอกควำมหมำย 
ของโดเมน
และเรนจ์ได้ 

2 2 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1
ฟังก์ชัน 
 

- แบบฝึกทักษะ 
2.1 เรื่องฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

4. สามารถหา
โดเมนและเรนจ์
จากกราฟของ
ความสัมพันธ์ได้ 

1 - 1 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1
ฟังก์ชัน 
 

- แบบฝึกทักษะ 
2.1 เรื่องฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

4. มีวินัย 
5. ใฝ่เรียนรู้ 
6. มุ่งมั่นในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

7. ความสามารถใน
การคิด 
8. ความสามารถใน
การแก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1
ฟังก์ชัน 
 

- แบบฝึกทักษะ 
2.1 เรื่องฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 4 2 1 1    
 

 
 
 
 
 
 
 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ 2.5 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง ฟังก์ชัน                                                                       เวลา 4 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวช้ีวัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และ
น าไปใช้ 

ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 
2. สาระส าคัญ 

ฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ที่สมาชิกในโดเมนแต่ละตัวจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของความสัมพันธ์เพียง
ตัวเดียวเท่านั้นซึ่งการตรวจสอบว่า ความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้เป็นฟังก์ชันหรือไม่เราพิจารณาจากบทนิยามท่ีว่า 
“ส าหรับ x , y และ z ใด ๆ ถ้า (x, y) ϵ f และ (x, z) ϵ f แล้ว y = z”และยังพิจารณาจากกราฟฟังก์ชันได้ 
โดยที่ถ้าลากเส้นตรงที่เชื่อมจุด (x, y) และ (x, z) จะเป็นเส้นตรงที่ขนานกับแกน Y ดังนั้นในการพิจารณา
จ านวนจุดตัดที่เส้นตรงนี้ตัดกับกราฟถ้ามีจ านวนจุดตัดเพียง 1 จุด ความสัมพันธ์นั้นเป็นฟังก์ชัน โดยฟังก์ชันจะ
มีสัญลักษณ์และข้อตกลงเก่ียวกับสัญลักษณ์ของฟังก์ชันดังนี้ ถ้า f เป็นฟังก์ชันและ (x, y) ϵ f แล้วจะกล่าวว่า 
y เป็นค่าของฟังก์ชัน f ที่ x และเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ y = f(x) และการเขียนฟังก์ชันสามารถเขียนใน
รูปแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิกในเซต โดยใช้คู่อันดับ (x, y) แทนสมาชิกใด ๆ ในเซต เช่น f = {(x, y) ϵ RxR ∣ 
y = 3x} 
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

1. มีความรู้ความเข้าใจเรื่องฟังก์ชัน  
2. สามารถจ าแนกได้ว่าความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้เป็นฟังก์ชัน  

ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 
    3. น าความรู้เรื่องความสัมพันธ์มาเชื่อมโยงกับความรู้เรื่องฟังก์ชันได้  
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 
   4. มีวินัย 
  5. ใฝ่เรียนรู้ 
   6. มุ่งมั่นในการท างาน 
ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 

 7. ความสามารถในการคิด 
 8. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

 
 
4. สาระการเรียนรู้ 

ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน (ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียล) 

 
 



5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ 1 

ขั้นน า 
1. นักเรียนดูแผนภาพความสัมพันธ์ระหว่างเซต A และ เซต B ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 

คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันแล้วถามค าถามนักเรียนดังนี้ 
- จงบอกเซตของโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 1r  

   (แนวตอบ : โดเมนของความสัมพันธ์ }3,2,1{คือr1  และเรนจ์ความสัมพันธ์ }c,b,a{คือr1 ) 

- จงบอกเซตของโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 2r  

   (แนวตอบ : โดเมนของความสัมพันธ์ }d,c,b,a{คือr2  และเรนจ์ความสัมพันธ์   

   }50,40,30,20,10{คือ2r ) 
- จงบอกเซตของโดเมนและเรนจ์ของความสัมพันธ์ 3r   

  (แนวตอบ : โดเมนของความสัมพันธ์ }3,2,1{คือ3r และเรนจ์ความสัมพันธ์ }c,b,a{คือr3 ) 
ขั้นสอน 

1. นักเรียนตั้งข้อสังเกตจากแผนภาพความสัมพันธ์ 1r  และ 2r  จะเห็นว่า สมาชิกแต่ละตัวในโดเมน
จับคูก่ับสมาชิกในเรนจ์เพียงตัวเดียวเท่านั้น เรียกความสัมพันธ์ 1r  และ 2r  ว่า ฟังก์ชัน และจากความสัมพันธ์ 

3r  จะเห็นว่า มีสมาชิกในโดเมนที่จับคู่กับสมาชิกในเรนจ์มากกว่า 1 ตัวเรียกความสัมพันธ์ 3r ว่า ไม่ฟังก์ชัน  
 
 
 
 
 
 
 

 
 
  2. นักเรียนร่วมกันสรุปบทนิยามของฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ที่สมาชิกในโดเมนแต่ละตัวจับคู่กับ
สมาชิกในเรนจ์ของความสัมพันธ์เพียงตัวเดียวเท่านั้น 
  3. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า ความสัมพันธ์ที่โดเมนจับคู่กับเรนจ์มากกว่า 1 ตัว เป็นความสัมพันธ์ที่ไม่เป็น
ฟังก์ชัน เช่นความสัมพันธ์ของ 3r  จะเห็นว่า 1 ที่เป็นโดเมน จับคู่กับ a และ b ที่เป็นเรนจ์ ดังนั้นโดเมนจับคู่
กับเรนจ์ มากกว่า 1 ตัว จึงไม่เป็นฟังก์ชัน 
  4. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 12 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชัน 
  5. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า ความสัมพันธ์สามารถเขียนให้อยู่ในรูปของคู่อันดับได้ โดย (a, b) 
หมายความว่า a เป็นโดเมนจับคู่กับ b ที่เป็นเรนจ์ของความสัมพันธ์ เช่น ความสัมพันธ์ 

B A 

1 
2 
3 

a 
b 
c 

 

B A 

a 
b 
c 
d 

10 
20 
30 
40 
50 

 
 

B A 

1 
2 
3 

a 
b 
c 

 



)}4,3(),3,2(),2,1{(1r   จะเห็นว่า ความสัมพันธ์นี้เป็นฟังก์ชันเพราะว่า โดเมนแต่ละตัวจับคู่กับเรนจ์เพียง
ตัวเดียวเท่านั้นนั่นคือ 1 จับคู่กับ 2, 2 จับคู่กับ 3 และ 3 จับคู่กับ 4  
  6. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 13 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชัน  
  7. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 12, 13 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ลงในสมุดเป็นรายบุคคล 
ขั้นสรุป 
 8. ครูและนักเรียนช่วยกันสรุปความรู้ที่ได้เรียนว่า ฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ที่สมาชิกในโดเมนแต่ละ
ตัวจับคู่กบัสมาชิกในเรนจ์ของความสัมพันธ์เพียงตัวเดียวเท่านั้น 
 

ชั่วโมงที่ 2 
ขั้นน า 
 1. ครูได้ทบทวนความรู้เรื่องฟังก์ชันที่ดูได้จากการเขียนแผนภาพและเซตของสมาชิกที่เป็นคู่อันดับ
และเกริ่นถึงการหาฟังก์ชันว่า เราจะรู้ได้อย่างไรหากความสัมพันธ์ที่เราเจอเป็นความสัมพันธ์แบบบอกเงื่อนไข 
ขั้นสอน 
 2. ครูสอนเนื้อหาการหาฟังก์ชันหากเป็นความสัมพันธ์แบบบอกเงื่อนไขและอธิบายว่า การเขียน
ความสัมพันธ์นอกจากจะเขียนในรูปแบบของคู่อันดับแล้วยังสามารถเขียนอยู่ในรูปของการบอกเงื่อนไขได้อีก
ด้วยเช่น ความสัมพันธ์ 2

2
r {(a,b) a b }   เป็นต้น ซึ่งการหาว่าความสัมพันธ์ดังกล่าวเป็นฟังก์ชันหรือไม่

เป็นฟังก์ชัน จะต้องใช้บทนิยามแล้วใช้สมบัติการเท่ากันโดยพิจารณาค่าของ y และ z ดังนี้ “ส าหรับ x, y และ 
z ใด ๆ ถ้า f)y,x(   และ f)z,x(   แล้ว y = z”  

 3. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 14 จากนั้นท า ลองท าดูตัวอย่างที่ 14 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันพร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด 
 4. ครูอธิบายการพิจารณาความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟ ว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่เป็นฟังก์ชัน โดยครู
อธิบายว่า ถ้าลากเส้นตรงที่เชื่อมจุด (x, y) และ (x, z) จะเป็นเส้นตรงที่ขนานกับแกน Y แล้วพิจารณาจ านวน
จุดตัดที่เส้นตรงนี้ตัดกับกราฟ ถ้ามีจ านวนจุดตัดเพียง 1 จุด ความสัมพันธ์นั้นเป็นฟังก์ชัน และถ้ามีจ านวน
จุดตัดมากกว่า 1 จุด ความสัมพันธ์นั้นไม่เป็นฟังก์ชัน 
 5. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 15 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชัน โดยครูอธิบายว่า  
     ข้อ 1) เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานกับแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์เพียง 1 จุด เท่านั้น                     
             ดังนั้น ความสัมพันธ์นี้เป็นฟังก์ชัน 
     ข้อ 2) เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์มากกว่า 1 จุด  
             ดังนั้น ความสัมพันธ์นี้ไม่เป็นฟังก์ชัน 
     ข้อ 3) เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์มากกว่า 1 จุด  

    ดังนั้น ความสัมพันธ์นี้ไม่เป็นฟังก์ชัน 
     ข้อ 4) เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์เพียง 1 จุด เท่านั้น  

           ดังนั้น ความสัมพันธ์นี้เป็นฟังก์ชัน 



6. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า ในบางครั้งถ้าเขียนความสัมพันธ์อยู่ในรูปของการบอกเงื่อนไข นักเรียน
สามารถเขียนกราฟจากความสัมพันธ์แบบบอกเง่ือนไขก่อนแล้วพิจารณาว่า เมื่อลากเส้นตรงขนานแกน Y 
แล้วจะตัดกราฟของความสัมพันธ์เพียงจุดเดียวหรือไม่ ถ้าตัดเพียงจุดเดียวแสดงว่า เป็นฟังก์ชัน เช่น 
ความสัมพันธ์ r {(x, f (x)) f (x) 2x 5}    จากความสัมพันธ์ จะเห็นว่า เป็นสมการเส้นตรง เมื่อเขียน

กราฟจะได้ดังนี้ 
 
 
 
    
 
 
 
  
 จากกราฟจะเห็นว่า เมื่อลากเส้นตรงขนาดแกน Y แล้วจะตัดกราฟของความสัมพันธ์เพียง 1 จุด เท่านั้น  
ดังนั้น ความสัมพันธ์แบบบอกเงื่อนไขดังกล่าว เป็นฟังก์ชัน 
   7. นักเรียนท า ลองท าดูในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชันพร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด 
   8. นักเรียนจับคู่ท า Journal Writing ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
 
 
ขั้นสรุป 

   9. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย Journal Writing ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วร่วมกันอภิปรายหน้าชั้นเรียน 

 
ชั่วโมงที่ 3 

ขั้นน า 
 1.  ครูกระตุ้นความสนใจของนักเรียน โดยการให้ โจทย์ความสัมพันธ์แบบบอกเงื่ อนไข
r {(x, y) y 12x 8}    แล้วให้นักเรียนบอกลักษณะของกราฟและบอกว่าเป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
(แนวตอบ: ลักษณะของกราฟเป็นเส้นตรง และเป็นฟังก์ชัน) 
ขั้นสอน 

 2. นักเรียนศึกษาข้อตกลงเก่ียวกับสัญลักษณ์ของฟังก์ชันในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน จากนั้นครูถามนักเรียนดังนี้ 
- ถ้า f เป็นฟังก์ชัน และ f)y,x(   แล้วจะกล่าวว่า เป็นค่าของฟังก์ชัน f ที ่x สามารถเขียนแทนด้วย 
  สัญลักษณ์ใด 
  (แนวตอบ : y = f(x)) 
- ฟังก์ชัน f จาก X ไป Y สามารถเขียนแทนด้วยสัญลักษณ์ใด 
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  (แนวตอบ : YX:f  )  
- ก าหนดให้ y = f(x) = 2x-5 ค่าของฟังก์ชัน f ที่ x = 1 คือเท่าใด  
  (แนวตอบ : ค่าของฟังก์ชัน f ที่ x = 1 คือ -3 
- ก าหนดให้ 5x2y   สามารถเขียนในรูปแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิกได้อย่างไร 

  (แนวตอบ : }5x2yRR)y,x{(f  ) 
- ก าหนดให้ 5x2y   สามารถเขียนฟังก์ชันโดยใช้ตารางได้อย่างไร 

  (แนวตอบ : 
x 1 2 3 4 
y = f(x) -3 -1 1 3 

 
  3. นักเรียนศึกษาโจทย์ตัวอย่างที่ 16 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน และเขียนโจทย์ลองท าดูของตัวอย่างที่ 16 พร้อมทั้งแสดงวิธีท าหาค าตอบลงในสมุด  

   4. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมแล้วถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียน ดังนี้ 
ก าหนด 3x2)x(f   โดยที่ x เป็นจ านวนจริงใด ๆ  
- f(3) มีค่าเท่าใด 
  (แนวตอบ : f(3) = 2(3) + 3 = 9) 
- f(-6) มีค่าเท่าใด 
  (แนวตอบ : f(-6) = 2(-6) + 3 = 9) 
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- ค่า x ที่ท าให้ f(x) = 11 มีค่าเท่าใด 
  (แนวตอบ : x = 4) 

   5. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 17 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ 
ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วครูอธิบายและแสดงวิธีท าตัวอย่างที่ 17 บนกระดานอย่างละเอียด  
  6. ครูกล่าวว่า การหาค่าของฟังก์ชันไม่จ าเป็นต้องได้ค าตอบเป็นค่าคงตัวเสมอไปจากนั้นยกตัวอย่าง

เพ่ิมเติมแล้วถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนดังนี้  
ก าหนด f(x) = 22x 5   โดยที่ x เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
- )a3(f   มีค่าเท่าใด 

  (แนวตอบ : 
2 2 2f ( 3a) 2( 3a) 5 2(9a ) 5 18a 5         ) 

- )3a(f  มีค่าเท่าใด 

  (แนวตอบ : 52)3a(2)3a(f   

                  5)9a62a(2   



                     518a122a2   

                  13a122a2  ) 
ขั้นสรุป 
 7. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 4 - 5 คน โดยคละความสามารถทางคณิตศาสตร์ ให้นักเรียนแต่ละ
กลุ่มท า ลองท าดูของตัวอย่างที่ 17 พร้อมแสดงวิธีท าลงในสมุด 
 8. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย ลองท าดขูองตัวอย่างที่ 17 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วร่วมกันอภิปรายและสรุปการเรียนรู้ที่ได้เรียนในชั่วโมงนี้
หน้าชั้นเรียน 

 
ชั่วโมงที่ 4 

ขั้นน า 
    1. ทบทวนความรู้ของนักเรียนโดยก าหนดโจทย์ให้ 2f (x) 5x 4   โดยที่ x เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
ถามว่า f(-3) มีค่าเท่าใด (แนวตอบ: f(-3) = 49) 
ขั้นสอน 
  2. นักเรียนจับคู่กันศึกษาตัวอย่างที่ 18 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการ 
เรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
    3. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า การเขียนกราฟของฟังก์ชันที่ก าหนดให้ นอกจากจะเขียนเป็นกราฟคู่อันดับ

แล้วสามารถเขียนแทนบนเส้นจ านวนได้อีกด้วยและเส้นจ านวน 2 เส้นที่ขนานกันแสดงโดเมนและเรนจ์ของ
ฟังก์ชันที่ก าหนดให้โดยลูกศรแสดงความสัมพันธ์ของแต่ละคู่ 
   4. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมแล้วถามค าถามนักเรียนดังนี้ 
- นักเรียนสามารถเขียนภาพแสดงความสัมพันธ์ของฟังก์ชัน 2x   โดยที่ x เป็นจ านวนเต็มใด ๆ ได้ตัวอย่าง 
 

(แนวตอบ : 
      

 
 
 
 
 5. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 3-4 คน คละความสามารถทางคณิตศาสตร์ ให้นักเรียนแต่ละกลุ่มท า
ลองท าดูของตัวอย่างที่ 18 พร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด 
  6. นักเรียนศึกษากราฟของฟังก์ชัน f และ g ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 เล่ม 1 
จากนั้นครอูธิบายเพ่ิมเติมให้นักเรียนเข้าใจมากยิ่งขึ้น โดยครูอธิบายว่าโดเมนของ f คือ 

}3,2,1,0,1,2,3{   และเรนจ์ของ f คือ }9,4,1,0{ โดเมนของ g คือ 3x3   หรือ [-3, 3] 
และเรนจ์ของ g คือ 9)x(g0   หรือ [0, 9] โดเมนของ h คือ จ านวนจริงใดๆ และเรนจ์ของ h คือ 

0)x(h    หรือ ),0[   
   7. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า ในการบอกค่าโดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันสามารถบอกได้เป็นรูปแบบต่างๆ 
2 รูปแบบ ได้แก่  

โดเมน

เรนจ์

0 1 2 3 4 5-1-2-3-4-5

-5 -4 -3 -2 -1 543210



- การบอกเป็นเซตโดยพิจารณาจากฟังก์ชันที่ก าหนดให้ เช่น )}6,5(),4,3(),2,1{()x(f   
  โดเมนคือ {1,3,5}  และเรนจ์คือ {2,4,6}    
- การบอกเป็นช่วง เช่น ฟังก์ชั่น }x2yRR)y,x{()x(f    
  โดเมนคือ ( , )  และเรนจ์ คือ ( , )    
   8. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 19 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชัน พร้อมทั้งแสดงวิธีท า  
   9. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า ในการหาเรนจ์ของฟังก์ชันที่ก าหนดให้ โดยที่โจทย์ก าหนดช่วงของโดเมน
มาแล้วนักเรียนสามารถก าหนดค่า x ค่าท่ีน้อยที่สุดและมากท่ีสุดของช่วงที่ก าหนดให้ มาใช้เพื่อหาช่วงของค่า
เรนจ์หรือค่า y ได ้เช่น   
ก าหนด x3)x(g   โดยที่ 2 x 2    จงหาเรนจ์ของฟังก์ชัน 
    วิธีท า     จาก  x3)x(g   
                 พิจารณา x = -2 จะได้ g(x) = 3(-2) = -6 
                 พิจารณา x = 2 จะได้ g(x) = 3(2) = 6 
                 แต่เนื่องจากช่วงของโดเมนหรือค่า x เป็น -2 และ 3 ไม่ได้ เพราะเป็นช่วงเปิด 
                 ดังนั้น  ค่าของเรนจ์จะเป็นช่วงเปิดด้วย 
                 นั่นคือ เรนจ์อยู่ในช่วง (-6, 6) 
 10. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 20 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้
ที่ 2 ฟังก์ชันพร้อมทั้งแสดงวิธีท าลงในสมุด 
ขั้นสรุป 
 11. ครูสุ่มนักเรียนมาเฉลยลองท าดูของตัวอย่างที่ 18 และ 19 และนักเรียนร่วมกันอภิปรายหน้าชั้น
เรียน 

12. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชัน ดังนี้ 
- ฟังก์ชัน มีความหมายว่าอย่างไร 
  (แนวตอบ : ฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ที่สมาชิกในโดเมนแต่ละตัวจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของความสัมพันธ์        
   เพียงตัวเดียวเท่านั้น) 
- ความสัมพันธ์ใดที่ไม่เป็นฟังก์ชัน 
  (แนวตอบ : ความสัมพันธ์ที่โดเมนจับคู่กับเรนจ์ มากกว่า 1 ตัว) 
- เมื่อพิจารณาความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟ นักเรียนจะทราบได้อย่างไรว่าเป็นฟังก์ชัน 
  (แนวตอบ : เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานกับแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์เพียง 1 จุด เท่านั้น) 
- เมื่อพิจารณาความสัมพันธ์ที่ก าหนดด้วยกราฟ นักเรียนจะทราบได้อย่างไรว่าไม่เป็นฟังก์ชัน 
  (แนวตอบ : เมื่อลากเส้นตรงที่ขนานกับแกน Y จะตัดกราฟของความสัมพันธ์มากกว่า 1 จุด) 
- สัญลักษณ์ y = f(x) มีความหมายว่าอย่างไร 
  (แนวตอบ : ถ้า f เป็นฟังก์ชัน และ f)y,x(   แล้วจะกล่าวว่า y เป็นค่าของฟังก์ชัน f ที่ x) 
- ความสัมพันธ์  )}8,6(),7,4(),5,2(),3,1(),2,0{(1r  เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
  (แนวตอบ : เป็นฟังก์ชัน เพราะ สมาชิกตัวหน้าจับคู่เรนจ์เพียงคู่เดียว) 
- ความสัมพันธ์ 2r {(0,2), (1,3), (2,5), (2,0)}  เป็นฟังก์ชันหรือไม่ 
  (แนวตอบ : ไม่เป็นฟังก์ชัน เพราะ 2 เป็นโดเมนที่จับคู่เรนจ์มากกว่า 2 ตัว) 



- ให้นักเรียนยกตัวอย่างกราฟที่เป็นฟังก์ชันและไม่เป็นฟังก์ชัน 
  (แนวตอบ : นักเรียนสามารถตอบได้หลากหลายขึ้นอยู่กับพ้ืนฐานความรู้ เช่น 

     
 
            เป็นฟังก์ชัน                              ไม่เป็นฟังก์ชัน   

                                          
 
- ก าหนดให้ 1x3y   สามารถเขียนในรูปแบบบอกเง่ือนไขของสมาชิกได้อย่างไร 
  (แนวตอบ : }1x3yRR)y,x{(f  ) 
- ก าหนดให้ 2x5y   โดยที่ 4x2  เรนจ์ของฟังก์ชันจะอยู่ในช่วงใด 
  (แนวตอบ : เรนจ์ของกราฟจะอยู่ในช่วง 22x8  ) 
6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 

1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. Powerpoint น าเสนอ เรื่อง ฟังก์ชัน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
7. การวัดและประเมินผล 

 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. มีความรู้ความ
เข้าใจเรื่องฟังก์ชัน  
2. สามารถจ าแนก
ได้ว่าความสัมพันธ์
ที่ก าหนดให้เป็น
ฟังก์ชัน  
 

4 4 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1
ฟังก์ชัน 
- แผนผังความคิด
หน่วยการเรียนรู้
ที่ 2 ฟังก์ชัน 

- แบบฝึกทักษะ 
2.1 เรื่องฟังก์ชัน 
- ตรวจแผนผัง
ความคิดหน่วย
การเรียนรู้ที่ 2 
เรื่องฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

3. น าความรู้เรื่อง
ความสัมพันธ์มา
เชื่อมโยงกับความรู้
เรื่องฟังก์ชันได้  

1 - 1 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1
ฟังก์ชัน 
 

- แบบฝึกทักษะ 
2.1 เรื่องฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

4. มีวินัย 
5. ใฝ่เรียนรู้ 
6. มุ่งมั่นในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

7. ความสามารถใน
การคิด 
8. ความสามารถใน
การแก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.1
ฟังก์ชัน 
 

- แบบฝึกทักษะ 
2.1 เรื่องฟังก์ชัน 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 6 4 1 1    
 
 

 
 
 
 
 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ 2.6 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น                                                              เวลา 2 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวช้ีวัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ 
ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

2. สาระส าคัญ 
ฟังก์ชันเชิงเส้น คือ ฟังก์ชันที่มีสมกำรอยู่ในรูป "y=ax+b" เมื่อ a, b เป็นจ ำนวนจริงและ "a≠0"         

จำกฟังก์ชัน  y = ax + b ถ้ำ "a=0"  จะได้ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป "y=b"  ซึ่งมีกรำฟเป็นเส้นตรงที่ขนำนกับแกน x 
จะเรียกฟังก์ชันแบบนี้ว่ำ ฟังก์ชันคงตัว (Constant Function) 
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

  1. มีความรู้ความเข้าใจเรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้นและฟังก์ชันคงตัว 
  2. สามารถจ าแนกได้ว่าฟังก์ชันที่ก าหนดให้เป็นฟังก์ชันเชิงเส้นไม่ 

ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 
 3. สามารถน าความรู้เรื่อง ความสัมพันธ์เชิงเส้นมาประยุกต์ใช้กับโจทย์ปัญหาได้ 
 4. สามารถเขียนกราฟฟังก์ชันเชิงเส้นจากความสัมพันธ์ที่ก าหนดให้ได้ 
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 

5. มีวินัย 
6. ใฝ่เรียนรู้ 
7. มุ่งมั่นในการท างาน 

ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 
8. ความสามารถในการคิด 
9. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

4. สาระการเรียนรู้ 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน

เชียล) 
 
 
 
5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ 1 
ขั้นน า 

1. ครูทบทวนความรู้เรื่องฟังก์ชัน โดยการอธิบายว่า ฟังก์ชัน คือ ความสัมพันธ์ที่สมาชิกในโดเมนแต่
ละตัวจับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของความสัมพันธ์เพียงตัวเดียวเท่านั้น สัญลักษณ์และข้อตกลงเก่ียวกับสัญลักษณ์
ของฟังก์ชันดังนี้  ถ้า f เป็นฟังก์ชัน และ   แล้ว จะกล่าวว่า y เป็นค่าของฟังก์ชัน f ที่ x และเขียนแทนด้วย



สัญลักษณ์   และการเขียนฟังก์ชันสามารถเขียนในรูปแบบบอกเงื่อนไขของสมาชิกในเซตโดยใช้คู่อันดับ (x, y) 
แทนสมาชิกใด ๆ ในเซต 
ขั้นสอน 
 2. นักเรียนพิจารณากราฟของฟังก์ชันในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันข้อ 1) และ ข้อ 2) จากนั้นครูถามนักเรียนว่าลักษณะของกราฟ 2 ข้อ มีกราฟลักษณะ
อย่างไร                       (แนวตอบ : กราฟเป็นเส้นตรง) 
  3. ครูอธิบายว่าฟังก์ชันในข้อ 1) และ ข้อ 2) มีลักษณะเป็นกราฟเส้นตรงเรียกว่าเป็น ฟังก์ชันเชิงเส้น 
และอธิบายความหมายของฟังก์ชันเชิงเส้นว่า ฟังก์ชันเชิงเส้น คือ ฟังก์ชันที่มีสมการอยู่ในรูป baxy  เมื่อ 
a, b เป็นจ านวนจริง และ 0a  จากฟังก์ชัน baxy  ถ้า 0a   จะได้ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป by   ซึ่ง
กราฟเป็นเส้นตรงที่ขนานกับแกน X จะเรียกฟังก์ชันแบบนี้ว่า ฟังก์ชันคงตัว 
  4. ครูถามนักเรียนว่า ฟังก์ชันคงตัว y = 0 จะมีกราฟอยู่ในลักษณะอย่างไร  
(แนวตอบ : กราฟเป็นเส้นตรงที่อยู่บนแกน X และให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 21 ในหนังสือเรียนรายวิชา
พ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันข้อ 1) - 2) จากนั้นถามนักเรียนดังนี้ 
- จากข้อ 1)  ถ้า x54y   และ x85y   นักเรียนสามารถเขียนกราฟได้อย่างไร 
  (แนวตอบ :  

 
 
 
 
 

 
          ) 

- เมื่อสัมประสิทธ์ของ x หรือ a มีค่าเพ่ิมข้ึน กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
  (แนวตอบ : กราฟจะลู่เข้าหาแกน Y) 

 

- จากข้อ 2)  ถ้า x
5

1
4y    และ x

8

1
5y   นักเรียนสามารถเขียนกราฟได้อย่างไร 

  (แนวตอบ :  
 
 
 
 
 
 

- เมื่อสัมประสิทธ์ของ x หรือ a มีค่าน้อยลง กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
  (แนวตอบ : กราฟจะลู่เข้าหาแกน X)  
    5. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า กราฟของฟังชัน y = x หรือ f(x) = x เรียกว่า ฟังก์ชันเอกลักษณ์ 



    6. นักเรียนศึกษาตัวอย่างท่ี 21 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2ฟังก์ชันข้อ 3) - 4)  

       7. ครูอธิบายเพ่ิมเติมว่าจากข้อ 3) กราฟที่มีสัมประสิทธิ์หน้า x เป็นจ านวนที่ตรงข้ามกัน เช่น 
x31y   และ  x32y   กราฟจะมีแกน X และแกน Y เป็นแกนสมมาตร จากนั้นครูอธิบายข้อมูลที่

ส าคัญที่นักเรียนควรรู้เพิ่มเติมว่า จากกราฟข้อ 3) 
 - ถ้า 0a   กราฟจะท ามุมแหลมกับแกน X ในทิศทวนเข็มนาฬิกา  
 - ถ้า 0a   กราฟจะท ามุมป้านกับแกน X ในทิศทวนเข็มนาฬิกา 

    8. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่าจากข้อ 4) กราฟของเส้นตรง baxy  จะขนานกัน เมื่อ a มีค่าเท่ากัน 
และตัดแกน Y ที่จุด b จากนั้นครูอธิบายข้อมูลที่ส าคัญที่นักเรียนควรรู้เพ่ิมเติมว่าจากกราฟข้อ 4) 
    - จุดที่กราฟตัดแกน X จะให้ค่า y = 0 และจุดที่กราฟตัดแกน Y จะให้ค่า x = 0 
     9. นักเรียนจับคู่ท า ลองท าดูของตัวอย่างที่ 21 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 แล้วครูเฉลยและอธิบายเพิ่มเติมในส่วนที่นักเรียนไม่เข้าใจ   
     10. ครูถามค าถามนักเรียนเพิ่มเติมเเพ่ือทดสอบความเข้าใจของนักเรียนดังนี้                                
1) 6x3y    2) 3xy   
- จากกราฟในข้อ 1) กราฟตัดแกน X ที่จุดใด  (แนวตอบ : (2, 0)) 
- จากกราฟในข้อ 1) กราฟตัดแกน Y ที่จุดใด  (แนวตอบ : (0, -6)) 
- จากกราฟในข้อ 2) กราฟตัดแกน X ที่จุดใด (แนวตอบ : (-3, 0)) 
- จากกราฟในข้อ 2) กราฟตัดแกน Y ที่จุดใด (แนวตอบ : (0,3)) 
 
 
 
ขั้นสรุป  

   11. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น ดังนี้ 
- ฟังก์ชันเชิงเส้น มีความหมายว่าอย่างไร 
  (แนวตอบ : ฟังก์ชันเชิงเส้น คือ ฟังก์ชันที่มีสมการอยู่ในรูป  เมื่อ a, b เป็นจ านวนจริง และ a 0  ) 
- ฟังก์ชันคงตัว มีความหมายว่าอย่างไร 
  (แนวตอบ : ฟังก์ชันคงตัว คือ ฟังก์ชัน baxy  แล้ว 0a   จะได้ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป by   
  ซึ่งมีกราฟเป็นเส้นตรงที่ขนานกับแกน X) 
 
 

ชั่วโมงที่ 2 
ขั้นน า 
 1. ครูเกริ่นว่าจากชั่วโมงท่ีแล้วเราเขียนกราฟของฟังก์ชันเชิงเส้นและทบทวนความรู้ในโดยอธิบายว่า 
จุดที่กราฟตัดแกน X จะให้ค่า y = 0 และจุดที่กราฟตัดแกน Y จะให้ค่า x = 0 
ขั้นสอน 
   2. ครูอธิบายเพิ่มเติมจากตัวอย่างที่ 22 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันการหาจุดที่กราฟตัดแกน X จะให้ค่า y = 0 และจุดที่กราฟตัดแกน Y จะให้ค่า x = 0 



    3. นักเรียนท า ลองท าดูจากตัวอย่างที่ 22 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วย
การเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

        4. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย ลองท าดูของตัวอย่างที่ 22 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 

  5. ครูได้อธิบายการหากราฟจากเซตของความสัมพันธ์แบบบอกเงื่อนไขว่าเราจะต้องแทนค่าตัวเลข 
ลงในตัวแปร x ของสมการแล้วเราจะได้ค่า y ออกมาซึ่งสองค่านี้มีความสัมพันธ์กันและสามารถเขียนได้เป็นคู่
อันดับได้อีกด้วย เช่น สมการ y = 6x แทนค่า x = 4 จะได้ค่า y = 24 เขียนความสัมพันธ์เป็นคู่อันดับได้ว่า 
(x,y) = (4,24) 
 6. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 4 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
เรื่อง ฟังก์ชัน ที่สอดคล้องกับตัวอย่างที่ครูแสดงบนกระดานแล้วถามค าถามนักเรียน ดังนี้ 
 1) 1r {(x, y) R R | y 3x}      
      - จากสมการ y = -3x เมื่อแทน x = -2, -1, 0, 1, 2 จะได้ค่า y เป็นเท่าใด 
          (แนวตอบ : 
 
                                                                                                                                                                           
 
        - สามารถเขียนกราฟ 1r {(x, y) R R | y 3x}    ได้อย่างไร 
          (แนวตอบ :             

 
 
 
 
 
                                                                                   

         - กราฟที่ได้เป็นลักษณะใด 
           (แนวตอบ : กราฟเส้นตรง) 
 2) 2

2r {(x, y) R R | y x }      
        - จากสมการ y = −x2 เมื่อแทน x = -2, -1, 0, 1, 2 จะได้ค่า y เป็นเท่าใด 
       (แนวตอบ : 
       
 
 
         - สามารถเขียนกราฟ 2

2r {(x, y) R R | y x }     ได้อย่างไร 
           (แนวตอบ : 

 
 
 

x -2 -1 0 1 2 
y 6 3 0 -1 -6 

x -2 -1 0 1 2 

y -4 -1 0 -1 -4 



 
 
          - กราฟที่ได้เป็นลักษณะใด 
      (แนวตอบ : กราฟพาราโบลาคว่ า) 
   
ขั้นสรุป 

 7. ครูให้นักเรียนท าแบบฝึกหัด 2.2 ข้อ 2 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วย 
การเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้นลงในสมุดเป็นการบ้าน 

       8. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น ดังนี้ 
- การหาจุดตัดแกน X และ Y สามารถท าได้อย่างไร     
  (แนวตอบ : การหาจุดตัดแกน X ให้แทนค่า y = 0 และการหาจุดตัดแกน Y ให้แทนค่า x = 0) 
- วิธีการตรวจสอบว่าจุด (a, b) อยู่บนกราฟหรือไม่ สามารถท าได้อย่างไร 
  (แนวตอบ : ท าได้โดยแทนค่า x = a และ y = b ลงในฟังก์ชันที่ก าหนดให้ แล้วตรวจสอบว่าสมการเป็นจริง          
หรือไม่ ถ้าเป็นจริงนั่นคือ จุด (a, b) อยู่บนกราฟที่ก าหนดให้ )          
6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 

1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. Power point น าเสนอการสอน เรื่อง ฟังก์ชัน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



7. การวัดและประเมินผล 
 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. มีความรู้ความ
เข้าใจเรื่อง 
ฟังก์ชันเชิงเส้น
และฟังก์ชันคงตัว 
2. สามารถ
จ าแนกได้ว่า
ฟังก์ชันที่
ก าหนดให้เป็น
ฟังก์ชันเชิงเส้นไม่ 

2 2 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.2 เรื่อง 
ฟังก์ชันเชิงเส้น 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.2 เรื่องฟังก์ชัน
เชิงเส้น 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

3. สามารถน า
ความรู้เรื่อง 
ความสัมพันธ์เชิง
เส้นมาประยุกต์ใช้
กับโจทย์ปัญหาได้ 
4. สามารถเขียน
กราฟฟังก์ชันเชิง
เส้นจาก
ความสัมพันธ์ที่
ก าหนดให้ได้ 

1 - 1 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.2 เรื่อง 
ฟังก์ชันเชิงเส้น 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.2 เรื่องฟังก์ชัน
เชิงเส้น 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

5. มีวินัย 
6. ใฝ่เรียนรู้ 
7. มุ่งมั่นในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

8. ความสามารถ
ในการคิด 
9. ความสามารถ
ในการแก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.2 เรื่อง 
ฟังก์ชันเชิงเส้น 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.2 เรื่องฟังก์ชัน
เชิงเส้น 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 4 2 1 1    
 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ 2.7 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง                                                เวลา 4 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ 
ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

2. สาระส าคัญ 
  ฟังก์ชันก าลังสองหรือพาราโบลา คือ ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป y = ax2+bx+c เมื่อ a, b, c เป็นจ านวนจริง
ใด ๆ และ a ≠ 0 ซึ่งลักษณะกราฟของฟังก์ชันก าลังสองขึ้นอยู่กับค่าของ a,b,c  
ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ y = ax2  เมื่อ a ≠ 0 
 เมื่อ a > 0 ได้พาราโบลาหงาย จุดต่ าสุดอยู่ที่  (0, 0) 
 เมื่อ a < 0 ได้พาราโบลาคว่ า   จุดสูงสุดอยู่ที่  (0, 0) 
 แกนสมมาตรคือ แกน Y หรือเส้นตรง X = 0,   
 สมการแกนสมมาตรคือ X = 0 
 เมื่อ a > 0 ค่าต่ าสุดคือ 0 และ เมื่อ a < 0 ค่าสูงสุดคือ  0 
 | a | ยิ่งมากกราฟยิ่งแคบ 
ลักษณะของกราฟท่ีก าหนดด้วยสมการ  y = ax2 + k เมื่อ a  0 
   ถ้า a > 0 ได้พาราโบลาหงาย จุดต่ าสุดอยู่ที่ (0, k) ค่าต่ าสุด = k 
  ถ้า a < 0 ได้พาราโบลาคว่ า จุดสูงสุดอยู่ที่ (0, k)   ค่าสูงสุด = k 
  แกนสมมาตรคือ แกน y หรือเส้นตรง x = 0 สมการแกนสมมาตรคือ x  =  0 
  ถ้า k > 0 จุดวกกลับอยู่เหนือแกน X 
  ถ้า k < 0 จุดวกกลับอยู่ใต้แกน X 
  ถ้า a, k มีเครื่องหมายเหมือนกัน กราฟไม่ตัดแกน X 
  ถ้า a, k มีเครื่องหมายต่างกัน กราฟจะตัดแกน X 
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

  1. มีความรู้ความเข้าใจเรื่อง กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง (พาราโบลา)  
  2. สามารถเขียนกราฟฟังก์ชันก าลังสอง (พาราโบลา) ในแบบต่าง ๆ ได้ครบทุกกรณี  
        3. สามารถจ าแนกลักษณะของกราฟฟังก์ชันก าลังสองได้อย่างถูกต้อง  
       ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 

 4. สามารถเขียนองค์ประกอบต่าง ๆ ของกราฟฟังก์ชันก าลังสองได้อย่างถูกต้อง  
 
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 

5. มีวินัย 
6. ใฝ่เรียนรู้ 



7. มุ่งมั่นในการท างาน 
ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 

8. ความสามารถในการคิด 
9. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

4. สาระการเรียนรู้ 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน

เชียล) 
5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 
ชั่วโมงท่ี 1 
ขั้นน า 
 1. ครูทบทวนความรู้เรื่องฟังก์ชันเชิงเส้น โดยครูอธิบายว่า ฟังก์ชันเชิงเส้น คือ ฟังก์ชันที่มีสมการอยู่
ในรูป baxy  เมื่อ a, b เป็นจ านวนจริง และ 0a  จากฟังก์ชัน baxy  ถ้า 0a  จะได้
ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป by    ซึ่งมีกราฟเป็นเส้นตรงที่ขนานกับแกน X  จะเรียกฟังก์ชันแบบนี้ ว่า “ฟังก์ชันคง
ตัว”  
กราฟของเส้นตรง baxy  จะขนานกัน เมื่อ a มีค่าเท่ากัน และตัดแกนแกน Y ที่จุด b โดยที่จุดที่ กราฟ
ตัดแกน X จะให้ค่า y = 0 และจุดที่กราฟตัดแกน Y จะให้ค่า x = 0 

   2. ครูยกตัวอย่างฟังก์ชัน  1x22xy   แล้วถามนักเรียนว่า ฟังก์ชันดังกล่าวเป็นฟังก์ชันเชิง
เส้นหรือไม่ (แนวตอบ : ไม่เป็นฟังก์ชันเชิงเส้น เนื่องจาก ไม่ตรงกับนิยามฟังก์ชันเชิงเส้น)  และครูอธิบาย
เพ่ิมเติมว่า ฟังก์ชันดังกล่าว เรียกว่า ฟังก์ชันก าลังสอง หรือ พาราโบลา 
ขั้นสอน 

  3. ครูอธิบายความหมายของฟังก์ชันก าลังสองให้นักเรียนเข้าใจดังนี้  

ฟังก์ชันก าลังสอง หรือพาราโบลา คือ ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป cbx2axy   เมื่อ a, b และ c เป็นจ านวน 
จริงใด ๆ และ 0a  ซึ่งลักษณะกราฟของฟังก์ชันก าลังสองข้ึนอยู่กับค่าของ a, b และ c และครูอธิบายกราฟ
ของฟังก์ชันก าลังสองหรือพาราโบลาว่า มีทั้งหมด 4 ลักษณะ แต่ในที่นี้จะเรียนแค่ 2 ลักษณะก่อน คือ 
พาราโบลาหงาย และพาราโบลาคว่ า         

  4. ครูอธิบายกราฟของ 2axy   เมื่อ 0a โดยให้นักเรียนศึกษากิจกรรม Investigation ใน
หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน พร้อมทั้งให้นักเรียนสังเกตความ
แตกต่างของกราฟท้ังสองกราฟแล้วตอบค าถามกิจกรรม “Investigation” พร้อมอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 

  5. นักเรียนร่วมกันสรุปกรณีทั่วไปของกราฟ 2axy   เมื่อ 0a  ได้ ดังนี้ 

(1) กราฟของ 2axy   มีจุดวกกลับที่จุด (0, 0) 
(2) แกนสมมาตรของกราฟ คือ แกน Y หรือเส้นตรง x = 0 
(3) ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดข้ึนด้านบนและมีจุดวกกลับเป็นจุดต่ าสุด คือ จุด (0, 0) และมีค่าต่ าสุด 
 เท่ากับ 0  
     ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่างและมีจุดวกกลับเป็นจุดสูงสุด คือ จุด (0, 0)  และมีค่าสูงสุด  
     เท่ากับ 0 



   6. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 25 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้   
ที่ 2 ฟังก์ชันจากนั้นถามค าถามนักเรียนดังนี้ 
- จากข้อ 1)  ถ้า 2

4y 8x  และ 2
5y 10x นักเรียนสามารถเขียนกราฟได้อย่างไร 

(แนวตอบ :  

                    ) 
- เมื่อสัมประสิทธิ์ของ x หรือ a มีค่ามากขึ้น กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
  (แนวตอบ : กราฟจะลู่เข้าหาแกน Y) 
 
 
 
 
 
 
 
- จากข้อ 2)  ถ้า 2

4y 8x   และ 2
5y 10x  นักเรียนสามารถเขียนกราฟได้อย่างไร 

   (แนวตอบ :  
 
 
 
 
 
 

 
- เมื่อสัมประสิทธิ์ของ x หรือ a มีค่าน้อยลง กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
  (แนวตอบ กราฟจะลู่เข้าหา แกน Y )  
ขั้นสรุป 
   7. นักเรียนท า “ลองท าดู” จากตัวอย่างที่ 25 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน และครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย ลองท าดูของตัวอย่างที่ 25 ในหนังสือเรียน
รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 



 8. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชันก าลังสอง ดังนี้ 
- กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง ถ้า 0a   กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
  (แนวตอบ : กราฟจะเป็นเส้นโค้งเปิดข้ึนด้านบน ) 
- กราฟของฟังก์ชันก าลังสอง ถ้า 0a   กราฟจะมีลักษณะอย่างไร 
  (แนวตอบ : กราฟจะเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง ) 

แล้วครูสรุปเพิ่มเติมว่า กรณีท่ัวไปของกราฟ 2axy   เมื่อ 0a  ได้ สามารถสรุปเป็น 3 ข้อได้ดังนี้ 

 (1) กราฟของ 2axy   มีจุดวกกลับที่จุด (0, 0) 
 (2) แกนสมมาตรของกราฟ คือ แกน Y หรือเส้นตรง x = 0 
 (3) ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดข้ึนด้านบนและมีจุดวกกลับเป็นจุดต่ าสุด คือ จุด (0, 0) และมีค่าต่ าสุด 
      เท่ากับ 0  
      ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่างและมีจุดวกกลับเป็นจุดสูงสุด คือ จุด (0, 0)  และมี 
         ค่าสูงสุดเท่ากับ 0 
 
 

ชั่วโมงที่ 2 
ขั้นน า 
   1. ครูน าเข้าสู่บทเรียนโดยการทบทวนเรื่องของกราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่มีสมการทั่วไป คือ 

2y ax  เมื่อ a 0  
ขั้นสอน 
   2. ครูตั้งข้อสังเกตรูปแบบของฟังก์ชันทั้ง 2 ข้อคือ 2y 2x 1   และ 2y 2x 1   ให้นักเรียน

เห็นว่า กราฟในลักษณะนี้จะมีฟังก์ชันอยู่ในรูป k2axy   เมื่อ 0a  

   3. นักเรียนสังเกตความแตกต่างของกราฟ  12x2y    และ 12x2y   แล้วร่วมกันสรุป

กรณีท่ัวไป กราฟของ k2axy   เมื่อ 0a  ได้ ดังนี้  
(1) กราฟของ y = ax2 + k มีจุดวกกลับที่จุด (0, k) 
(2) แกนสมมาตรของกราฟ คือ แกน Y หรือเส้นตรง x = 0 
(3) ถ้า 0a  กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดข้ึนด้านบนและมีจุดวกกลับเป็นจุดต่ าสุด คือ จุด (0, k)  

และมีค่าต่ าสุดเท่ากับ k ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง และมีจุดวกกลับเป็น
จุดสูงสุด คือ จุด (0, k) และมีค่าสูงสุดเท่ากับ k 

  4. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 26 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชัน โดยครูอธิบายเพิ่มเติมว่า ในการเขียนกราฟจะต้องสร้างตารางคู่อันดับก่อน จากนั้นครูถามค าถาม
นักเรียนดังนี้ 
- จากข้อ 1) นักเรียนสามารถเขียนตารางคู่อันดับ (x, y) ได้อย่างไร 
  (แนวตอบ : 
 



X -2 -1 0 1 2 

1y  6 3 2 3 6 

2y  2 -1 -2 -1 2 
 
- จากข้อ 2) นักเรียนสามารถเขียนตารางคู่อันดับ (x, y) ได้อย่างไร 
  (แนวตอบ : 

X -2 -1 0 1 2 

1y  -2 1 2 1 -2 

2y  -6 -3 -2 -3 -6 
 
 
 
ขั้นสรุป 
  5. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่26 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
  6. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย ลองท าดขูองตัวอย่างที่ 26 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
  7. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชันก าลังสอง ดังนี้ 

- กราฟของ 2x5y  สามารถเขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร และมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : เขียนในรูปทั่วไปได้เป็น 2y ax จุดวกกลับที่จุด (0, 0)) 

- กราฟของ 32x2y   สามารถเขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร และมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : เขียนในรูปทั่วไปได้เป็น 2y ax k  จุดวกกลับที่จุด (0, 3)) 

   8. ครูสรุปเนื้อหาที่ได้เรียนเพ่ิมเติมว่า กราฟของ k2axy   เมื่อ 0a  มีจุดวกกลับที่จุด (0, k)
แกนสมมาตรของกราฟ คือ แกน Y หรือเส้นตรง x = 0 และถ้า 0a  กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบนและมี
จุดวกกลับเป็นจุดต่ าสุด คือ จุด (0, k) และมีค่าต่ าสุดเท่ากับ k ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง 
และมีจุดวกกลับเป็นจุดสูงสุด คือ จุด (0, k) และมีค่าสูงสุดเท่ากับ k 

 
   ชั่วโมงที่ 3 
ขั้นน า 
  1. ครูทบทวนเรื่องกราฟฟังก์ชันก าลังสองท่ีอยู่ในรูปทั่วไป 2y ax k   เมื่อ a 0  ที่ได้เรียนไป
ในชั่วโมงก่อนหน้าว่ามีจุดวกกลับอยู่ที่ (0, k) แกนสมมาตรคือ แกน Y หรือเส้นตรง X = 0 และถ้า a > 0 มีค่า
ต่ าสุดเท่ากับ k ถ้า a < 0 มีค่าสูงสุดเท่ากับ k  
ขั้นสอน 



   2. นักเรียนศึกษากิจกรรม Investigation ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วย
การเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชันพร้อมทั้งตอบค าถามกิจกรรม Investigation ให้นักเรียนสังเกตความแตกต่าง ของ
กราฟทั้งสองกราฟ  
   3. ครูเฉลยกิจกรรม Investigation ดังนี้ 
1) จากรูปที่ 1) ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
    กราฟของ  2y x 2 k        เมื่อ k = -4 ,-1 ,0 ,1 ,4  เป็นกราฟเส้นโค้งเปิดข้ึนด้านบน และ 

    กราฟของ 12)hx(y    เมื่อ h = -4 และ 2   เป็นกราฟเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง  
2) จากรูปข้อ 1) ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
    จุดตัดแกน X คือ 0, 1, 2, 3, 4 จุดตัดแกน Y คือ 0, 3, 4, 5, 8 
    จากรูปข้อ 2) ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
    จุดตัดแกน X คือ -5, -3, 1, 3 จุดตัดแกน Y คือ -3 

3) กราฟของ k2)2x(y       เมื่อ k = -4 ,-1 ,0 ,1 ,4  มีแกนสมมาตรของกราฟ คือ x = 2 

    กราฟของ 12)hx(y    เมื่อ h = -4 และ 2   มีแกนสมมาตรของกราฟคือ x = -4 และ x = 2     
    ตามล าดับ 

4) กราฟของ k2)2x(y   เมื่อ k = -4 ,-1 ,0 ,1 ,4  มีจุดต่ าสุดอยู่ที่ (2, k)  

    กราฟของ 12)hx(y    เมื่อ h = -4 และ 2  มีจุดสูงสุดอยู่ที่ (-4, 1) และ (2, 1) 

  4. ครูอธิบายเพิ่มเติมจาก Investigation จะเห็นว่า กราฟของ k2)2x(y   เมื่อ k  = -4,     
-1, 0, 1, 4 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน โดยลักษณะกราฟ
จะเป็นเส้นโค้งเปิดข้ึนด้านบน และมีจุดต่ าสุดอยู่ที่ (2, k) และมีแกนสมมาตรของกราฟคือ x = 2 และกราฟ
ของ 2y (x h) 1     เมื่อ h = -4 และ 2 ฟังก์ชันโดยลักษณะกราฟจะเป็นเส้นโค้งเปิดลง  ด้านล่างและ
มีจุดสูงสุดอยู่ที่ (-4, 1) และ (2, 1) มีแกนสมมาตรของกราฟคือ x = -4 และ x = 2 ตามล าดับ 
  5. ครูตั้งข้อสังเกตของรูปแบบของฟังก์ชันทั้ง 2 ข้อ ให้นักเรียนเห็นว่า กราฟในลักษณะนี้ จะมี

ฟังก์ชันอยู่ในรูป k2)hx(ay   เมื่อ 0a  และครูอธิบายกรณีทั่วไปของกราฟ 

k2)hx(ay   เมื่อ 0a  สรุปได้ ดังนี้ 

  (1) กราฟของ k2)hx(ay   มีจุดวกกลับที่จุด (h, k) 
  (2) แกนสมมาตรของกราฟ คือ เส้นตรง x = h 
  (3) ถ้า 0a  กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบน และมีจุดวกกลับเป็นจุดต่ าสุด คือ จุด (h, k) และมีค่า   
            ต่ าสุดเท่ากับ k  
      ถ้า 0a   กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง และมีจุดวกกลับเป็นจุดสูงสุด คือ จุด (h, k)  

              และมีค่าสูงสุดเท่ากับ k  
ขั้นสรุป 



   6. นักเรียนแบ่งกลุ่ม ๆ ละ 3-4 คน โดยคละความสามารถทางคณิตศาสตร์ท าแบบฝึกทักษะ 2.3ก 
เรื่องกราฟของฟังก์ชันก าลังสอง  
   7. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยแบบฝึกทักษะ 2.3ก เรื่องกราฟฟังก์ชันก าลังสอง ในหนังสือเรียน
รายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
   8. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชันก าลังสองว่า กราฟของ 32)5x(y   สามารถ
เขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร และมีจุดวกกลับที่จุดใด 

(แนวตอบ : เขียนในรูปทั่วไปได้เป็น k2)hx(ay  จุดวกกลับที่จุด (5, 3)) 
และสรุปกรณีทั่วไปของเนื้อหาที่ได้เรียน 

 
ชั่วโมงที่ 4 

ขั้นน า 
   1. ครูทบทวนเรื่องกราฟฟังก์ชันก าลังสองท่ีอยู่ในรูปทั่วไป 2y a(x h) k    เมื่อ a 0  ที่ได้
เรียนไปในชั่วโมงก่อนหน้าว่ามีจุดวกกลับอยู่ที่ (h, k) แกนสมมาตรคือ เส้นตรง X = h และถ้า a > 0 มีค่า
ต่ าสุดเท่ากับ k ถ้า a < 0 มีค่าสูงสุดเท่ากับ k 
ขั้นสอน 
   2. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 27 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชัน และชี้แนะในนักเรียนดูกรอบ PROBLEM SOLVING TIP เพ่ือให้นักเรียนเห็นว่าสมการ 

2)3x(y  และ 22)3x(y   อยู่ในรูป k2)hx(ay  จะได้จุดวกกลับอยู่ท่ี จุด (h, k) 
   3. ครูถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนดังนี้ 

- 32)5x(y   กราฟมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : จุดวกกลับอยู่ที่ จุด (-5, 3)) 

- 62)3x(y   กราฟมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : จุดวกกลับอยู่ที่ จุด (3, -6)) 

- 32)5x(y   กราฟมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : จุดวกกลับอยู่ที่ จุด (5, 3)) 

- 62)3x(y   กราฟมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : จุดวกกลับอยู่ที่ จุด (-3, -6)) 
 4. นักเรียนท า “ลองท าดู” ของตัวอย่างที่ 27 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  

หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน และครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย ลองท าดูของตัวอย่างที่ 27 ในหนังสือเรียน
รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน   
   5. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 4 – 5 คนแล้วศึกษากิจกรรม Investigation ในหนังสือเรียนรายวิชา
พ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วอธิบายเพิ่มเติมจาก กิจกรรม Investigation ว่า 

ฟังก์ชันก าลังสองที่อยู่ในรูป cbx2axy   เมื่อ 0a   สามารถเขียนให้อยู่ในรูปของสมการ 



k2)hx(ay   ได้ คือ
2 2b 4ac b

y a x
2a 4a

   
    

  
  จากนั้นนักเรียนเขียนกราฟที่ได้จาก

สมการในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

   6. นักเรียนร่วมกันสรุปกรณีทั่วไปของกราฟ cbx2axy   เมื่อ 0a   แล้วครถูามค าถาม
นักเรียนดังนี้ 
- กราฟมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : 









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2bac4
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- ให้หาแกนสมมาตรของกราฟ 

  (แนวตอบ : แกนสมมาตรของกราฟ คือ เส้นตรง 
a2

b
x  )  

- ถ้า 0a   กราฟจะมีลักษณะเป็นอย่างไร 

  (แนวตอบ : กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบนและมีจุดวกกลับเป็นจุดต่ าสุด คือ 


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
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,

a2
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         และมีค่าต่ าสุดคือ  
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- ถ้า 0a   กราฟจะมีลักษณะเป็นอย่างไร 

  (แนวตอบ : กราฟเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง และมีจุดวกกลับเป็นจุดสูงสุด คือ 
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  และมีค่าสูงสุดคือ 
a4

2bac4 
) 

- กราฟจะตัดแกน X และแกน Y ได้กี่จุด 
  (แนวตอบ : ตัดแกน X ได้ 0, 1 หรือ 2 จุด และตัดแกน Y ได้เพียงจุดเดียว) 
  7. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 28 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชันดังนี้ 

1) 7x42xy   

2) 71x122x2y   
- จากข้อ 1) นักเรียนสามารถจัดให้อยู่ในรูปก าลังสองสมบูรณ์ได้อย่างไร 

  (แนวตอบ : y = 7x42x    

     = 3)4x4x( 2   



     = ( 3)2x 2  ) 

- จากข้อ 1) a, b และ c มีค่าเท่าใด ที่จะใช้ในการหา 
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  (แนวตอบ a = 1, b = -4 และ c = 7) 
- จากข้อ 1) มีจุดวกกลับอยู่ที่จุดใด 
  (แนวตอบ : มีจุดวกกลับอยู่ที่จุด (2, 3)) 
- จากข้อ 2) นักเรียนสามารถจัดให้อยู่ในรูปก าลังสองสมบูรณ์ได้อย่างไร 
  (แนวตอบ : y = 71x12x2 2   

     = 118x12x2 2   

                 = 1)9x6x(2 2   

         = 1)3x(2 2   

- จากข้อ 2) a, b และ c มีค่าเท่าใด ที่จะใช้ในการหา 
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  (แนวตอบ : a = -2, b = 12 และ c = 17) 
- จากข้อ 2) มีจุดวกกลับอยู่ที่จุดใด 
  (แนวตอบ : มีจุดวกกลับอยู่ที่จุด (3, 1)) 
ขั้นสรุป 
  8. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ 2.3ก รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
เป็นการบ้าน 
  9. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชันก าลังสอง ดังนี้ 

- กราฟของ 32)5x(y   สามารถเขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร และมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : เขียนในรูปทั่วไปได้เป็น k2)hx(ay  จุดวกกลับที่จุด (5, 3)) 

- กราฟของ 1x22xy   สามารถเขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร และมีจุดวกกลับที่จุดใด 

  (แนวตอบ : เขียนในรูปทั่วไปได้เป็น cbx2axy  จุดวกกลับที่จุด (1, 0)) และอธิบายเพ่ิมเติมในส่วน   
  ที่นักเรียนไม่เข้าใจ 
6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 

1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. Power point น าเสนอการสอน เรื่อง ฟังก์ชัน 

 
 
 



 
7. การวัดและประเมินผล 

 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. มีความรู้ความ
เข้าใจเรื่อง กราฟ
ของฟังก์ชันก าลัง
สอง (พาราโบลา)  
2. สามารถเขียน
กราฟฟังก์ชันก าลัง
สอง (พาราโบลา) 
ในแบบต่าง ๆ ได้
ครบทุกกรณี  
3. สามารถจ าแนก
ลักษณะของกราฟ
ฟังก์ชันก าลังสองได้
อย่างถูกต้อง 

2 2 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ก 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 
- แผนผังความคิก
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ก เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 
- ตรวจแผนผัง
ความคิดเรื่อง 
ฟังก์ชันก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา การ
แสดงวิธีคิดและ
ค าตอบถูกต้อง 80 
% ขึ้นไป 

5. สามารถเขียน
องค์ประกอบต่าง ๆ 
ของกราฟฟังก์ชัน
ก าลังสองได้อย่าง
ถูกต้อง 

2 - 2 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ก 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ก เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา การ
แสดงวิธีคิดและ
ค าตอบถูกต้อง80 
% ขึ้นไป 

5. มีวินัย 
6. ใฝ่เรียนรู้ 
7. มุ่งมั่นในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

8. ความสามารถใน
การคิด 
9. ความสามารถ 
ในการแก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ก 
เรื่อง ฟังก์ชันเชิง
เส้น 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ก เรื่องฟังก์ชัน
เชิงเส้น 

โจทย์ปัญหา การ
แสดงวิธีคิดและ
ค าตอบถูกต้อง80 
% ขึ้นไป 

รวม 5 2 2 1    
 

 
 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ 2.8 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง การแก้สมการโดยใช้กราฟ                                                 เวลา 2 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวช้ีวัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ 
ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

2. สาระส าคัญ 
   ในการแก้สมการและอสมการ จะต้องจัดรูปสมการหรืออสมการที่ก าหนดให้ ให้อยู่ในรูป y = ax2,   
y = ax2 + k, y = a(x – h)2 + k, y = ax2 + bx + c รูปใดรูปหนึ่ง โดยกราฟของฟังก์ชันที่ก าหนดให้สามารถ
น าไปแก้สมการและอสมการได้ โดยเราพิจารณากราฟเบื้องต้น  
     ถ้ากราฟไม่ตัดแกน X   นั่นหมายความว่า จะไม่มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง  
 ถ้ากราฟตัดแกน X เพียงจุดเดียว นั่นหมายความว่า มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริงเพียง 1 ค าตอบ  
 ถ้ากราฟตัดแกน X สองจุด นั่นหมายความว่า มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 2 ค าตอบ 
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

  1. มีควำมรู้ควำมเข้ำใจในขั้นตอนของกำรแก้สมกำรโดยใช้กรำฟ  
        ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 

 2. สามารถแก้สมการจากกราฟที่ก าหนดให้ได้  
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 

3. มีวินัย 
4. ใฝ่เรียนรู้ 
5. มุ่งมั่นในการท างาน 

ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 
6. ความสามารถในการคิด 
7. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

4. สาระการเรียนรู้ 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน

เชียล) 
 
 

5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ 1 

ขั้นน า 
 1. ครูทบทวนความรู้เรื่อง ฟังก์ชันเชิงเส้น แล้วครูตั้งข้อสังเกตว่า ถ้าน ากราฟในลักษณะต่าง ๆ มาใช้

ในการแก้สมการหรืออสมการ นักเรียนคิดว่าสามารถท าได้หรือไม่ (แนวตอบ : ท าได้) จากนั้นครูอธิบายว่าการ



หาค าตอบของสมการก าลังสอง cbx2axy   สามารถท าได้โดยการเขียนกราฟสมการก าลังสองแล้ว
หาจุดที่กราฟตัดกับแกน X หรือก าหนดให้ y = 0 
ขั้นสอน 
 2. นักเรียนท ากิจกรรม Investigation ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน และช่วยกันเขียนกราฟทั้ง 6 ข้อให้ถูกต้อง จากนั้นครูเฉลยบนกระดานอีกครั้งหนึ่ง          
และนักเรียนสังเกตและอธิบายเพิ่มเติมว่า  
     กราฟในข้อ 1) และ 2) ไม่ตัดแกน X นั่นคือ ไมม่ีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 
     กราฟในข้อ 3) และ 4) ตัดแกน X เพียงจุดเดียว นั่นคือ มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 1 ค าตอบ       
     กราฟในข้อ 5) และ 6) ตัดแกน X สองจุด นั่นคือ ค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 2 ค าตอบ  
 3. นักเรียนศึกษาตัวอย่างท่ี 29 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยที่ 2 ฟังก์ชัน 
จากนั้นครูอธิบายตัวอย่างที่ 29 อีกครั้ง เพ่ือให้นักเรียนเข้าใจมากยิ่งขึ้น โดยครูอธิบายเพ่ิมเติมว่า นักเรียน
สามารถหาค าตอบของสมการโดยใช้วิธีการแก้สมการได้ จากตัวอย่างที่ 29 สมการ x2 + 2 = 0 จะได้ x2 = -2 
เนื่องจากจ านวนจริงที่ยกก าลังสองจะมีค่าไม่น้อยกว่า 0 ดังนั้น x2 + 2 = 0 ไม่มีค าตอบที่เป็นจ านวนจริง 
 4. นักเรียนยกตัวอย่างสมการที่ไม่มีค าตอบที่เป็นจ านวนจริง พร้อมทั้งเขียนกราฟของสมการก าลัง
สอง   
  (แนวตอบ : นักเรียนสามารถตอบได้หลากหลายขึ้นอยู่กับความรู้พื้นฐานของนักเรียนแต่ละคนเช่น 

  12xy   เขียนกราฟของสมการได้ดังนี้ 

                            ) 
 

 
   5. ครูให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างท่ี 30 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการ 

เรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน จากนั้นครูอธิบายตัวอย่างที่ 30 อีกครั้งเพ่ือให้นักเรียนเข้าใจมากยิ่งขึ้น และครูยกตัวอย่าง
เพ่ิมเติมแล้วถามค าถามเพ่ือตรวจสอบความเข้าใจของนักเรียนดังนี้ 
- ค าตอบของสมการ 2x 8x 16 0    มีก่ีค าตอบ อะไรบ้าง 
  (แนวตอบ : มีค าตอบเดียว คือ 4) 
- เขียนกราฟของสมการ 2x 8x 16 0    ได้อย่างไร 
  (แนวตอบ : มีค าตอบเดียว คือ เนื่องจาก        2(x 4) 0    

                                              x 4  ) 
                



                                  
- กราฟตัดแกน X ที่จุดใด 
  (แนวตอบ : กราฟตัดแกน X ที่จุด (4, 0))   
ขั้นสรุป 
   6. นักเรียนท า ลองท าดูของตัวอย่างที่ 30 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วย
การเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน และครูครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย ลองท าดูของตัวอย่างที่ 30 ในหนังสือเรียนรายวิชา
พ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
   7. ครูและนักเรียนร่วมกันสรุปเนื้อหาเรื่อง การแก้สมการโดยใช้กราฟ 
 

ชั่วโมงที่ 2 
ขั้นน า 
   1. ครูทบทวนเรื่องการแก้สมการโดยใช้กราฟว่า ในการแก้สมการ จะต้องจัดรูปสมการที่ก าหนดให้ 
ให้อยู่ในรูป y = ax2,   y = ax2 + k, y = a(x – h)2 + k, y = ax2 + bx + c รูปใดรูปหนึ่ง โดยกราฟของ
ฟังก์ชันที่ก าหนดให้สามารถน าไปแก้สมการได ้ 
ขั้นสอน 
   2. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า การหาค าตอบของสมการนอกจากจะใช้วิธีการค านวณการแก้สมการแล้วยัง
สามารถหาได้จากการเขียนกราฟอีกด้วย โดยพิจารณาจากการตัดแกน X ถ้ากราฟไม่ตัดแกน X หมายความว่า
ไม่มีค าตอบที่เป็นจ านวนจริง ถ้ากราฟตัดแกน X หนึ่งจุด หมายความว่า มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 
1 ค าตอบ และถ้ากราฟตัดแกน X สองจุด หมายความว่า มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 2 ค าตอบ 
 

ตัวอย่างเช่น ให้หาค าตอบของสมการ 06x52x   โดยใช้กราฟ 
  วิธีท า    เขียนกราฟของสมการได้ดังนี้   

      
  จากกราฟ จะเห็นว่ากราฟ 06x52x   ตัดแกน X ที่จุด 2 และ 3  
  ดังนั้น มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 2 ค าตอบ ได้แก่ x = 2 และ 3 
   3. นักเรียนศึกษาตัวอย่างท่ี 31 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชัน จากนั้นครูอธิบายตัวอย่างที่ 30 อีกครั้ง เพ่ือให้นักเรียนเข้าใจมากยิ่งขึ้น โดยครูอธิบายเพ่ิมเติมว่า 
ขั้นตอนแรกของการเขียนกราฟ เราต้องจัดรูปสมการที่โจทย์ก าหนดให้  ให้อยู่ในรูปแบบของกราฟท้ัง 4 



รูปแบบ (แบบใดแบบหนึ่ง) จากตัวอย่างสามารถจัดรูปแบบสมการให้อยู่ในรูปแบบ k2)hx(ay    

นั่นคือ ถ้า y = 0 เราสามารถจัดสมการได้ 2 แบบ คือ 122)1x(3y   และ 122)1x(3   ซึ่ง     
ทั้งสองรูปแบบการเขียนกราฟจะเขียนได้ในลักษณะเดียวกัน 
   4. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า ในการเขียนกราฟจะมีส่วนประกอบที่ส าคัญต่างๆ ของกราฟ ดังนี้ 
1) จุดวกกลับ คือ จุดต่ าสุด หรือจุดสูงสุดของกราฟ หรืออาจเรียกว่าจุดยอด         
2) จุดตัดแกน X หรือแกน Y คือจุดที่กราฟตัดแกน X หรือ แกน Y ที่จุด ๆ นั้น อาจจะมี 1 ค่า หรือ 2 ค่าก็ได้ 
3) ค่าสูงสุดของฟังก์ชันกราฟจะมีค่าสูงสุดก็ต่อเมื่อเป็นกราฟเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง โดยค่าสูงสุดของฟังก์ชัน    
    จะอยู่ต าแหน่งที่เป็นจุดสูงสุดของกราฟ 
4) ค่าต่ าสุดของฟังก์ชัน กราฟจะมีค่าต่ าสุดก็ต่อเมื่อเป็นกราฟเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบน โดยค่าต่ าสุดของฟังก์ชัน 
    จะอยู่ต าแหน่งที่เป็นจุดต่ าสุดของกราฟ 
5) โดเมนของฟังก์ชัน คือ ช่วงของระยะแกน X ที่วาดกราฟครอบคลุมไปได้ 
6) เรนจ์ของฟังก์ชัน คือ ช่วงของระยะแกน Y ที่วาดกราฟครอบคลุมไปได้ 
ขั้นสรุป 
   5. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 31 และ 32 แล้วท า ลองท าดูของตัวอย่างที่ 31 และ 32 ในหนังสือเรียน
รายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลย ลองท าดูของ
ตัวอย่างที่ 31 และ 32 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้ง
อภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
   6. ครูสรุปเนื้อหาที่ได้เรียนไปว่า การหาค าตอบของสมการนอกจากจะใช้วิธีการค านวณการแก้
สมการแล้วยังสามารถหาได้จากการเขียนกราฟอีกด้วย โดยพิจารณาจากการตัดแกน X ถ้ากราฟไม่ตัดแกน X 
หมายความว่าไม่มีค าตอบที่เป็นจ านวนจริง ถ้ากราฟตัดแกน X หนึ่งจุด หมายความว่า มีค าตอบของสมการที่
เป็นจ านวนจริง 1 ค าตอบ และถ้ากราฟตัดแกน X สองจุด หมายความว่า มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวน
จริง 2 ค าตอบ 
6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 

1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. Power point น าเสนอการสอน เรื่อง ฟังก์ชัน 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 



7. การวัดและประเมินผล 
 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. มีความรู้ความ
เข้าใจในขั้นตอน
ของการแก้
สมการโดยใช้
กราฟ  
  

2 2 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ข 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 
- แผนผังความคิก
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ข เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 
- ตรวจแผนผัง
ความคิดเรื่อง 
ฟังก์ชันก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

2. สามารถแก้
สมการจากกราฟ
ที่ก าหนดให้ได้ 
 

1 - 1 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ข 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ข เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

3. มีวินัย 
4. ใฝ่เรียนรู้ 
5. มุ่งมั่นในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

6. ความสามารถ
ในการคิด 
7. ความสามารถ
ในการแก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ข 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ข เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 4 2 1 1    
 
 
 

 
 
 
 
 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ 2.9 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง การแก้อสมการโดยใช้กราฟ                                                เวลา 2 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวช้ีวัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ 
ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

2. สาระส าคัญ 
   ในการแก้สมการและอสมการ จะต้องจัดรูปสมการหรืออสมการที่ก าหนดให้ ให้อยู่ในรูป y = ax2,   
y = ax2 + k, y = a(x – h)2 + k, y = ax2 + bx + c รูปใดรูปหนึ่ง โดยกราฟของฟังก์ชันที่ก าหนดให้สามารถ
น าไปแก้สมการและอสมการได้ โดยเราพิจารณากราฟเบื้องต้น  
     ถ้ากราฟไม่ตัดแกน X   นั่นหมายความว่า จะไม่มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง  
 ถ้ากราฟตัดแกน X เพียงจุดเดียว นั่นหมายความว่า มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริงเพียง 1 ค าตอบ  
 ถ้ากราฟตัดแกน X สองจุด นั่นหมายความว่า มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง 2 ค าตอบ 
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

  1. มีควำมรู้ควำมเข้ำใจในขั้นตอนของกำรแก้อสมกำรโดยใช้กรำฟ  
        ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 

 2. สามารถแก้อสมการจากกราฟที่ก าหนดให้ได้  
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 

3. มีวินัย 
4. ใฝ่เรียนรู้ 
5. มุ่งมั่นในการท างาน 

ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 
6. ความสามารถในการคิด 
7. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

4. สาระการเรียนรู้ 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน

เชียล) 
 
 

5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 
ชั่วโมงที่ 1 

ขั้นน า 
 1. ครูทบทวนความรู้เรื่องการเขียนกราฟให้นักเรียนเข้าใจ โดยครูยกตัวอย่างโจทย์ ให้นักเรียนตอบ

ค าถาม ดังนี้ ให้นักเรียนเขียนกราฟของ 12x72x)x(f   และให้หา 
- จุดวกกลับของกราฟ พร้อมทั้งบอกค่าต่ าสุดหรือค่าสูงสุด 
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f x( ) = x2  7∙x + 12

- จุดที่กราฟตัดแกน X 
- โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชัน 

   (แนวตอบ : จาก   12x72x)x(f   จะได้  a = 1, b = -7, c = 12 

   พิกัดของจุดวกกลับ คือ 
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   เนื่องจาก 0a   จะได้ว่ากราฟของฟังก์ชันจะเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบน จะมีค่าต่ าสุดคือ  
4

1
 

   จุดที่กราฟตัดแกน X คือ (3,0) และ (4,0) 

   โดเมน คือ จ านวนจริง และเรนจ์ คือ 









,

4

1
              

   สามารถเขียนกราฟได้ดังนี้ 
 

 
 
 
 
 
 

ขั้นสอน 
 2. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 33 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 

2 ฟังก์ชัน จากนั้นครูอธิบายตัวอย่างที่ 33 อีกครั้ง เพื่อให้นักเรียนเข้าใจมากยิ่งขึ้น  
 3. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.3ข เรื่อง การแก้สมการโดยกราฟในหนังสือเรียนรายวิชา
พ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน  
 4. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยหน้าชั้นเรียน ครูและนักเรียนร่วมกันอภิปรายและสรุปผล 
  
ขั้นสรุป 
 4. นักเรียนท า ลองท าดูในตัวอย่างที่ 33 ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยหน้าชั้นเรียนและอธิบายเพิ่มเติ่ม
ในส่วนที่ขาดหายและให้นักเรียนมีความเข้าใจมากยิ่งข้ึน 
 5. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่องการน ากราฟไปใช้ในการแก้สมการและอสมการว่า 
ถ้ากราฟไม่ตัดแกน X จะไม่มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง) 
ถ้ากราฟตัดแกน X เพียงจุดเดียว  ค าตอบของสมการ มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริงเพียง 1 ค าตอบ) 
ถ้ากราฟตัดแกน X สองจุด ค าตอบของสมการ จะมีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริงเพียง 2 ค าตอบ) 
 
 
 
 



ชั่วโมงที่ 2 
ขั้นน า 
 1. ครูทบทวนการแก้สมการและอสมการโดยใช้กราฟและอธิบายว่านักเรียนสามารถน าความรู้เรื่อง
กราฟของสมการมาช่วยในการหาค าตอบของอสมการได้ โดยให้จัดรูปสมการที่ก าหนดให้อยู่ในรูปฟังก์ชันก าลัง
สอง เพ่ือหาค่าตัวแปรก่อน แล้วจึงน ามาใส่เครื่องหมายอสมการ เพื่อพิจารณาหาค าตอบของอสมการ 
ขั้นสอน 
 2. ครูยกตัวอย่างบนกระดาน ดังนี้ 

จงหาค าตอบของอสมการโดยใช้กราฟ เมื่อก าหนดอสมการ 042x    

 
วิธีท า   ให้ 42xy    

                   หาจุดที่กราฟตัดแกน X จะได้ y = 0 

                   ท าให้      042x    
 0)2x)(2x(   
                  2,2x                                        

จะได้ว่า กราฟตัดแกน X ที่จุด (-2, 0) และ (2, 0) ดังรูป 
จากกราฟเมื่อพิจารณาหาค่า X เมื่อ 0y   จะได้  2x2   

ดังนั้น เซตค าตอบของอสมการ  042x   คือ  2x2x    หรือ  (-2, 2)  
 3. ครูยกตัวอย่างที่ 34 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน

ว่าการหาจุดวกกลับนอกจากจะจัดให้อยู่ในรูป k2)hx(a  จะได้จุดวกกลับอยู่ที่ (h, k) ยังสามารถหาได้

จากสูตร )k,h(
a4

2bac4
,

a2

b














 
 เมื่อ 2y ax bx c   และ a, b และ c เป็นจ านวนจริงใด ๆ 

และหาจุดที่กราฟตัดแกน X  โดยให้ y = 0 แล้วแยกตัวประกอบหาค่า x แล้วน า x มาพิจารณาหาค าตอบของ     
อสมการ 

 4. นักเรียนท า ลองท าดูของตัวอย่างที่ 34 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วย
การเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ลงในสมุด ครูเฉลยค าตอบพร้อมแสดงวิธีท าและอธิบายให้นักเรียนเข้าใจ 
ขั้นสรุป 



 5. นักเรียนแบ่งกลุ่ม กลุ่มละ 4 - 5 คน โดยคละความสามารถทางคณิตศาสตร์ท าแบบฝึกทักษะ
คณิตศาสตร์ 2.3ค เรื่อง การแก้อสมการโดยกราฟในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 2 ข้อ 1 ลงในสมุดเป็นการบ้าน 

 6. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่องการน ากราฟไปใช้ในการแก้สมการและอสมการ ดังนี้ 
- ถ้ากราฟไม่ตัดแกน X ค าตอบของสมการจะเป็นลักษณะอย่างไร 
  (แนวตอบ : จะไม่มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริง) 
- ถ้ากราฟตัดแกน X เพียงจุดเดียว  ค าตอบของสมการจะเป็นลักษณะอย่างไร 
  (แนวตอบ : มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริงเพียง 1 ค าตอบ) 
- ถ้ากราฟตัดแกน X สองจุด ค าตอบของสมการจะเป็นลักษณะอย่างไร  
  (แนวตอบ : มีค าตอบของสมการที่เป็นจ านวนจริงเพียง 2 ค าตอบ)  
6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 

1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. Power point น าเสนอการสอน เรื่อง ฟังก์ชัน 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



7. การวัดและประเมินผล 
 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. มีความรู้ความ
เข้าใจในขั้นตอน
ของการแก้
อสมการโดยใช้
กราฟ  
  

2 2 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ค 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 
- แผนผังความคิก
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ค เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 
- ตรวจแผนผัง
ความคิดเรื่อง 
ฟังก์ชันก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

2. สามารถแก้
อสมการจาก
กราฟที่ก าหนดให้
ได้ 
 

1 - 1 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ค 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ค เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

3. มีวินัย 
4. ใฝ่เรียนรู้ 
5. มุ่งมั่นในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

6. ความสามารถ
ในการคิด 
7. ความสามารถ
ในการแก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ค 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ค เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 4 2 1 1    
 

 
 
 
 
 
 
 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ 2.10 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ           เวลา 2 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวช้ีวัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ 
ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

2. สาระส าคัญ 
   กราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่อยู่ในรูป 2f (x) a bx c    เมื่อ a ≠ 0 สามารถน าไปประยุกต์ใช้
ในการแก้ปัญหาเกี่ยวกับชีวิตจริงได้ 
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

  1. เข้ำใจขั้นตอนของกำรแก้โจทย์ปัญหำโดยใช้ควำมรู้เรื่องฟังก์ชันก ำลังสองและกรำฟ 
        ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 

 2. สามารถน าความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟมาแก้โจทย์ปัญหาได้ 
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 

3. มีวินัย 
4. ใฝ่เรียนรู้ 
5. มุ่งมั่นในการท างาน 

ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 
6. ความสามารถในการคิด 
7. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

4. สาระการเรียนรู้ 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน

เชียล) 
5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ 1 
ขั้นน า 
 1. ครูถามค าถามเพ่ือทบทวนความรู้เกี่ยวกับฟังก์ชันก าลังสอง ดังนี้ 
   - ฟังก์ชันก าลังสอง เขียนอยู่ในรูปแบบใด 

     (แนวตอบ : ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป cbx2axy   เมื่อ a, b, c เป็นจ านวนจริงใด ๆ และ 0a  ) 

   - กราฟของสมการ cbx2axy   เมื่อ 0a   มีจุดวกกลับที่จุดใด   

     (แนวตอบ : มีจุดวกกลับที่จุด 

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
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
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,
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ขั้นสอน 



 2. ครูกล่าวว่า กราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่อยู่ในรูป cbx2ax)x(f   เมื่อ 0a  สามารถ
น าไปประยุกต์ใช้ในการแก้ปัญหาเก่ียวกับชีวิตจริงได้ 
 3. ครูถามนักเรียนว่า ขั้นตอนการแก้โจทย์ปัญหามีอะไรบ้าง 
  (แนวตอบ : 1. ขั้นสร้างสมการ ควรด าเนินการดังนี้ 
                    1.1 ท าความเข้าใจโจทย์ว่าต้องการอะไร ต้องการทราบอะไร 
                    1.2 ก าหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ต้องการ 
                    1.3 สร้างความสัมพันธ์ของโจทย์ในรูปของตัวแปรที่ก าหนดไว้ (หมายถึงสร้างสมการ) 
                 2. ขั้นแก้สมการ 
                     2.1 แก้สมการโดยใช้สมบัติของการเท่ากัน  
                     2.2 น าค าตอบมาตรวจค าตอบกับโจทย์ทุกครั้ง 
                     2.3 สรุปค าตอบ) 

 4. นักเรียนศึกษายกตัวอย่างที่ 35 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน พร้อมสรุปลงในสมุด  
   5. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 36 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชัน  

  6. ครูถามค าถามนักเรียนจากตัวอย่าง 36 ดังนี้ 
- โจทย์ให้นักเรียนหาอะไร 

   (แนวตอบ : 1) ให้เขียนกราฟของฟังก์ชัน 2t6t27)t(h 
 เมื่อ t แทนเวลาเป็นวินาที 

         2) ให้หาเวลาในขณะที่ลูกฟุตบอลอยู่ที่จุดสูงสุดจากพ้ืน 
        3) ให้หาว่านานเท่าใดลูกฟุตบอลจึงตกลงถึงพ้ืน) 

- ในการหาค าตอบ นักเรียนต้องท าสิ่งใดก่อนเป็นล าดับแรก 
   (แนวตอบ : เขียนตารางคู่อันดับและกราฟ) 
- กราฟมีลักษณะอย่างไร 
   (แนวตอบ : กราฟมีลักษณะเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง) 
 
 
- ใช้ความรู้เรื่องใดของกราฟในการตอบค าถามของปัญหา 
   (แนวตอบ โจทย์ต้องการหาเวลาในขณะที่ลูกฟุตบอลอยู่ที่จุดสูงสุด จึงใช้การหาจุดวกกลับของฟังก์ชัน ซึ่งหา

ได้โดย 
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  7. ครูอธิบายนักเรียนว่า ในการตอบค าถามข้อ 3) นักเรียนต้องทราบว่า เมื่อลูกบอลตกถึงพ้ืนแสดง
ว่า 0)t(h   
ขั้นสรุป 

   8. นักเรียนจับคู่ท า ลองท าดู และแบบฝึกทักษะคณิตศาสตร์ 2.3ง เรื่อง การแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้
เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟ ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 



ฟังก์ชัน ลงในสมุด แล้วครูสุ่มนักเรียนมาเฉลยและอธิบายให้เพ่ือนนักเรียนในห้องฟังและนักเรียนร่วมกันสรุป
และอภิปรายผล 

 
ชั่วโมงที่ 2 

ขั้นน า 
   1. ครูได้เกริ่นถึงความรู้เรื่องการแก้ปัญหาโดยใช้ความรู้เรื่องฟังก์ชันก าลังสองและกราฟในชั่วโมงที่
ผ่านมาและได้ทบทวนว่า ขั้นตอนการแก้โจทย์ปัญหาว่ามี 2 ขั้นตอน ประกอบด้วย 
1. ขั้นสร้างสมการ ควรด าเนินการดังนี้ 
 1.1 ท าความเข้าใจโจทย์ว่าต้องการอะไร ต้องการทราบอะไร 
 1.2 ก าหนดตัวแปรแทนสิ่งที่โจทย์ต้องการ 
        1.3 สร้างความสัมพันธ์ของโจทย์ในรูปของตัวแปรที่ก าหนดไว้ (หมายถึงสร้างสมการ) 
2. ขั้นแก้สมการ 
        2.1 แก้สมการโดยใช้สมบัติของการเท่ากัน  
        2.2 น าค าตอบมาตรวจค าตอบกับโจทย์ทุกครั้ง 
        2.3 สรุปค าตอบ  
ขั้นสอน 

 2. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมเกี่ยวกับฟังก์ชันก าลังสอง พร้อมทั้งอธิบายให้นักเรียนเข้าใจมากขึ้นดังนี้   
ให้  x  แทนจ านวนนับซึ่งเมื่อน ามารวมกับจ านวนนับที่สองมีผลบวกเท่ากับ 40 

1) จงเขียนจ านวนนับจ านวนที่สองในรูปของ  x 
 2) จงเขียนผลคูณของจ านวนนับทั้งสองจ านวนในรูปของ  x 

        3) จงใช้ความรู้เรื่องกราฟเพ่ือหาผลคูณในข้อ 2 ที่มีค่ามากที่สุด 
 
วิธีท า     ให้ x แทน จ านวนนับจ านวนแรก 
                y  แทน  จ านวนนับจ านวนที่สอง 
            ผลบวกของจ านวนนับทั้งสองจ านวนมีค่าเท่ากับ  40 
            ดังนั้น   yx = 40 

                            y  = x40  

            ผลคูณของจ านวนนับทั้งสอง = )x40(x   

                                        = 2xx40   
     ให้   f(x)   = x40x2   

              = 400)400x40x( 2   

                    = 2(x 20) 400    
จะได้ h = 20, k = 400 
 
 
 



จุดวกกลับของกราฟ คือ (20, 400) 

 จากกราฟ พบว่า ผลคูณ )x40(x   มีค่าสูงสุดเท่ากับ 400 
  3. นักเรียนศึกษาตัวอย่างท่ี 37 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 ฟังก์ชันพร้อมสรุปลงในสมุด 
 4. นักเรียนจับคู่ท า ลองท าดูของตัวอย่างที่ 37 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน และครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยพร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
 5. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ 2.3ง ในรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 
เป็นการบ้าน 
ขั้นสรุป 

  6. นักเรียนร่วมกันสรุปกราฟของฟังก์ชันก าลังสองที่อยู่ในรูป cbx2ax)x(f  เมื่อ 0a 
สามารถน าไปประยุกต์ใช้ในการแก้ปัญหาเกี่ยวกับชีวิตจริงได้และวิธีการแก้โจทย์ประยุกต์เกี่ยวกับค่าสูงสุด 
หรือต่ าสุดของฟังก์ชันก าลังสองมีหลักการดังนี้ 
  1) อ่านโจทย์แล้วก าหนดค่าท่ีโจทย์ต้องการหาสูงสุดหรือต่ าสุดให้เป็น y หรือ f(x)  

   2) สร้างสมการหรือฟังก์ชันก าลังสอง ซึ่งจะต้องขึ้นอยู่กับตัวแปรอีกตัวหนึ่งก็คือ x โดยส่วนมาก x จะ
เป็นตัวที่โจทย์ถามหาหรือมีความสัมพันธ์กับ  y 

3) สมการของ y ที่ได้มากราฟจะมีลักษณะเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบนหรือเป็นเส้นโค้งเปิดลงด้านล่าง ก็
ขึ้นอยู่กับโจทย์ต้องการหาค่าสูงสุดหรือต่ าสุด  ถ้าเป็นค่าสูงสุดกราฟจะมีลักษณะเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นด้านบน
และถ้าเป็นค่าต่ าสุดกราฟจะมีลักษณะเป็นเส้นโค้งเปิดขึ้นล่างด้านล่าง ซึ่งจะใช้จุดวกกลับเป็นตัวช่วยในการหา  

ค าตอบของ 












 


a4

2bac4
,

a2

b
 

6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 
1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. Power point น าเสนอการสอน เรื่อง ฟังก์ชัน 
 
 
 
 
 
 
 
 



7. การวัดและประเมินผล 
 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. เข้าใจขั้นตอน
ของการแก้โจทย์
ปัญหาโดยใช้
ความรู้เรื่อง
ฟังก์ชันก าลังสอง
และกราฟ  

4 4 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ง 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 
- แผนผังความคิก
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ง เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 
- ตรวจแผนผัง
ความคิดเรื่อง 
ฟังก์ชันก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

2. สามารถน า
ความรู้เรื่อง
ฟังก์ชันก าลังสอง
และกราฟมาแก้
โจทย์ปัญหาได้ 

2 - 2 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ง 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ง เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

3. มีวินัย 
4. ใฝ่เรียนรู้ 
5. มุ่งมั่นในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

6. ความสามารถ
ในการคิด 
7. ความสามารถ
ในการแก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.3ง 
เรื่อง ฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.3ง เรื่องฟังก์ชัน
ก าลังสอง 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 7 4 2 1    
 
 

 
 
 
 
 
 
 



แผนการจัดการเรียนรู้ 2.11 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล                                                   เวลา 4 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ 
ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

2. สาระส าคัญ 
       ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล คือ ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป y = ax เมื่อ  
กรณีท่ี 1 a > 0 และ a ≠ 0  ซึ่งมีลักษณะกราฟของฟังก์ชัน ดังต่อไปนี้ 
พิจารณากราฟของ  y = 2x เมื่อ x เป็นจ านวนจริงใด  
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
  - กราฟ y = 2x จะเป็น ฟังก์ชันเพิ่ม (Increasing Function)   ถ้า x1 > x2  แล้ว ax1  > ax2  
เพราะฉะนั้นกราฟของ y = ax (จากซ้ายไปขวา) จะสูงขึ้นเรื่อยๆ โดยไม่มีขอบเขต (นั่นคือ ไม่มีค่าสูงสุดของ 
ฟังก์ชัน) หรือในขณะที่ค่า x เพ่ิมข้ึนเรื่อยๆ ค่าของ y ก็เพ่ิมข้ึนด้วย จึงเรียกว่า ฟังก์ชันเพิ่ม 
  - ถ้าค่า x มีค่าน้อยมากๆ จะได้ว่า y หรือ ax  มีค่าใกล้ศูนย์ แต่ไม่ตัดแกน x เพราะว่า ax > 0 (ดังนั้น 

กราฟอยู่เหนือแกน x และไม่มีค่าต่ าสุดของฟังก์ชัน) 
  - ถ้า x = 0 จะได้ y = a0 = 1 ดังนั้นกราฟตัดแกน y  ที่จุด (0,1)  เสมอ 

 พิจารณากราฟของ y = (
1

2
)

x
 เมื่อ x เป็นจ านวนจริงใด ๆ 
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y=2^x 
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y=(1/2)^x
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กรณีท่ี 2 1a0   
  - กราฟ y = ax จะเป็น ฟังก์ชันลด (Decreasing Function)   ถ้า x1 < x2  แล้ว ax1  > ax2  
เพราะฉะนั้นกราฟของ y = ax (จากขวาไปซ้าย) จะสูงขึ้นเรื่อย ๆ โดยไม่มีขอบเขต (นั่นคือ ไม่มีค่าสูงสุด 
ของฟังก์ชัน) หรือในขณะที่ค่า x เพ่ิมข้ึนเรื่อยๆ ค่าของ y ก็ลดลงเรื่อยๆ จึงเรียกว่า ฟังก์ชันลด 
  - ถ้าค่า x มีค่ามาก ๆ จะได้ว่า y หรือ ax  มีค่าใกล้ศูนย์ แต่ไม่ตัดแกน x เพราะว่า ax > 0 ( ดังนั้นกราฟ 
อยู่เหนือแกน x และไม่มีค่าต่ าสุดของฟังก์ชัน) 
  - ถ้า x = 0 จะได้ y = a0 = 1 ดังนั้นกราฟตัดแกน y  ที่จุด (0,1)  เสมอ 
 
 
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

  1. เข้าใจความหมายของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลอย่างถูกต้องครบถ้วน  
  2. สามารถบอกองค์ประกอบของกราฟฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้ 
        ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 

 3. สามารถเขียนกราฟฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้  
 4. สามารถแก้สมการจากฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลได้  



  5. น าความรู้เรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลมาใช้ในการแก้โจทย์ปัญหาได้  
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 

6. มีวินัย 
7. ใฝ่เรียนรู้ 
8. มุ่งมั่นในการท างาน 

ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 
9. ความสามารถในการคิด 
10. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

4. สาระการเรียนรู้ 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน

เชียล) 
5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ 1 
ขั้นน า 

  1. ครูยกตัวอย่างฟังก์ชัน  
x

2

1
y,x2y,1x2y,3x2y











   

 2. ครูถามค าถามนักเรียน ดังนี้ 
- จากฟังก์ชันที่ยกตัวอย่างข้างต้น สามารถเขียนให้อยู่ในรูปทั่วไปได้อย่างไร 

  (แนวตอบ : xay  ) 
- จากฟังก์ชันที่ยกตัวอย่างข้างต้น เลขฐาน ต้องเป็นจ านวนจริงบวกเท่านั้น ใช่หรือไม่ 
  (แนวตอบ : ใช่ ยกเว้น 1) 

- ให้นักเรียนเขียนกราฟของฟังก์ชัน x2y    
  (แนวตอบ :  

 
 
 
 
 
 

 3. ครูกล่าวว่า จากกราฟ จะเห็นว่า เมื่อ x มีค่ามากขึ้น x2y   จะมีค่ามากขึ้น ซึ่งโดเมนของ
ฟังก์ชันเป็นเซตจ านวนจริง และเรนจ์ของฟังก์ชันเป็นจ านวนจริงที่มากกว่าศูนย์ 
ขั้นสอน 

 4. ครูให้นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 38 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการ
เรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน 

 5. ครูให้นักเรียนตั้งข้อสังเกตจากตัวอย่างท่ี 38 ข้อ 1) จะได้ว่า เป็นกราฟรูปแบบ xay    โดย 



1a   เมื่อเขียนกราฟ กราฟจะมีลักษณะเป็น ฟังก์ชันเพิ่ม (Increasing Function)  ถ้า 2x1x   

แล้ว 2xa1xa   เพราะฉะนั้นกราฟของ  xay   (จากซ้ายไปขวา) จะสูงขึ้นเรื่อย ๆ โดยไม่มีขอบเขต  
(นั่นคือไม่มีค่าสูงสุดของฟังก์ชัน) หรือในขณะที่ค่า x เพ่ิมข้ึน ค่าของ y ก็จะเพ่ิมข้ึน  

 6. ครูถามค าถามนักเรียนว่าเพราะเหตุใดเส้นโค้งของกราฟ 2y  ลู่เข้าใกล้แกน Y มากกว่าเส้นโค้ง
ของกราฟ 1y  (แนวตอบ : เพราะ a ของกราฟ 1y2y  ) 

 7. นักเรียนดูกรอบ ATTANTION ข้อมูลที่ส าคัญที่นักเรียนควรรู้เ พ่ิมเติม ดังนี้  กราฟของ 

0a,xay  และ 0a   จะผ่านจุด (0, 1) เสมอ และถ้า 1a   เมื่อ x มีค่าเพ่ิมข้ึน y จะมีค่าเพ่ิมข้ึน 

  8. นักเรียนตั้งข้อสังเกตจากตัวอย่างที่ 38 ข้อ 2) จะได้ว่า เป็นกราฟรูปแบบ xay   โดย 
1a0   เมื่อเขียนกราฟ กราฟจะมีลักษณะเป็น ฟังก์ชันลด (Decreasing Function) ถ้า 2x1x   

แล้ว 2xa1xa  เพราะฉะนั้นกราฟของ xay   (จากขวาไปซ้าย) จะสูงขึ้นเรื่อยๆ โดยไม่มีขอบเขต  
(นั่นคือไม่มีค่าสูงสุดของฟังก์ชัน) หรือในขณะที่ค่า x เพ่ิมข้ึน ค่าของ y ก็จะลดลง และเมื่อ x ลดลง ค่าของ y 
ก็จะเพ่ิมข้ึน จากนั้นครูถามค าถามนักเรียนว่าเพราะเหตุใดเส้นโค้งของกราฟ 2y  ลู่เข้าใกล้แกน Y มากกว่า 
เส้นโค้งของกราฟ 1y  (แนวตอบ : เพราะ a ของกราฟ 1y2y  ) 

  9. นักเรียนดูกรอบ ATTANTION ข้อมูลที่ส าคัญที่นักเรียนควรรู้ เ พ่ิมเติมดังนี้  กราฟของ 
0a,xay  และ 0a   จะผ่านจุด (0, 1) เสมอ และถ้า 1a0   เมื่อ x มีค่าเพ่ิมขึ้น y จะมีค่า

ลดลง 
 
 
ขั้นสรุป 

     10. นักเรียนจับคู่ท า ลองท าดูของตัวอย่างที่ 38 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยพร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียนและอธิบาย
เพ่ิมเติมหากนักเรียนไม่เข้าใจ 
 

ชั่วโมงที่ 2 
ขั้นน า 
   1. ครูพูดคุยถึงหัวข้อการเรียนการสอนชักจูงให้นักเรียนเกิดความสนใจและทบทวนเหื้อหาที่ได้เรียน
ไปในชั่วโมงก่อนหน้าในเรื่องของรูปทั่วไป ลักษณะของกราฟและการเขียนกราฟเอ็กซ์โพเนนเชียล  
ขั้นสอน 

   2. ครูอธิบายสมบัติของเลขยกก าลังว่าถ้า yaxa   แล้ว yx   
   3. ครูอธิบายว่า สามารถน าสมบัติของเลขยกก าลังข้อดังกล่าวมาใช้ในการแก้สมการเอกซ์โพเนน
เชียลได้ 
   4. นักเรียนศึกษาตัวอย่างที่ 39 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่
2 ฟังก์ชัน จากนั้นครูถามค าถามนักเรียนดังนี้ 
 - ข้อ 1) นักเรียนสามารถแก้สมการได้เอย่างไร 



   (แนวตอบ : ท าฐานของเลขยกก าลังให้เป็นฐานเดียวกัน คือ ท าฐานให้เป็น 3 จากนั้นแก้สมการหาค่าตัว 

       แปรโดยใช้สมบัติของ yaxa  แล้ว yx  ) 
 - ข้อ 2 นักเรียนสามารถแก้สมการได้อย่างไร 

   (แนวตอบ : ท าฐานของเลขยกก าลังให้เป็นฐานเดียวกัน คือ ท าฐานให้เป็น 
7

1
 จากนั้นแก้สมการหา 

       ค่าตัวแปร โดยใช้สมบัติของ yaxa  แล้ว yx  ) 
   5. ครูอธิบายเพิ่มเติมว่า สมบัติของเลขยกก าลังที่ส าคัญที่ใช้ในตัวอย่างที่ 39 ในหนังสือเรียนรายวิชา

พ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่2 ฟังก์ชันข้อ 2) คือ 
n

a

1na 







  เมื่อ a แทนจ านวนใด ๆ ที่

ไมเ่ท่ากับ 0 และ n แทนจ านวนเต็มบวก” 
ขั้นสรุป 

    6. นักเรียนจับคู่ท า “ลองท าด”ู ตัวอย่าง 39 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5  
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยพร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียนและครูสรุป
เนื้อหาและอธิบายเนื้อหาเพ่ิมเติม 
 
 

ชั่วโมงที่ 3 
ขั้นน า 
  1. พูดคุยถึงหัวข้อการเรียนการสอนชักจูงให้นักเรียนเกิดความสนใจและทบทวนเหื้อหาที่ได้เรียนไป
ในชั่วโมงก่อนหน้าในเรื่องของการแก้สมการเอ็กซ์โพเนนเชียลว่า สามารถจัดให้อยู่ในรูปที่มีฐานเป็นจ านวน
เดียวกันได้ โดยใช้ x ya a ก็ต่อเมื่อ x y  ช่วยในการหา  
ขั้นสอน 
   2. ครูอธิบายว่าเราสามารถน าความรู้เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลมาเชื่อมโยงกับสถานการณ์ใน
ชีวิตประจ าวัน และสามารถแก้โจทย์ปัญหาต่าง ๆ ได้อีกด้วย 
   3. ครูยกตัวอย่างโจทย์ปัญหาที่ใช้ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลในการแก้ปัญหา เช่น โจทย์เกี่ยวกับการ
เพ่ิมข้ึนของจ านวนประชากร การลดลงของปริมาณวัชพืชในสวนและการเพิ่มขึ้นของราคาน้ ามัน เป็นต้น 

   4. ครูถามค าถามนักเรียนว่า ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลมีลักษณะอย่างไร (แนวตอบ : xay  ) 
   5. ครูยกตัวอย่างที่ 40 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 

ฟังก์ชันพร้อมแสดงวิธีท า 
   6. ครูอธิบายว่า โจทย์การเพ่ิมข้ึนของประชากร เป็นโจทย์ที่น าความรู้ของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล 

มาใช้ในการแก้โจทย์ปัญหา โดยขั้นตอนแรกของการแก้โจทย์ปัญหาคือ การแทนค่าตัวแปรจากสิ่งที่โจทย์  
ก าหนดมาให้ถูกต้องจากนั้นแก้ระบบสมการเพ่ือหาค าตอบ 

   7. ครูเขียนโจทย์ตัวอย่างที่ 41 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่2 
ฟังก์ชัน แล้วครูอธิบายว่า โจทย์ในลักษณะนี้เป็นโจทย์ที่น าความรู้ของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลมาใช้ใน



การแก้โจทย์ปัญหา โดยขั้นตอนแรกของการแก้โจทย์ปัญหาคือ การแทนค่าตัวแปรจากสิ่งที่โจทย์ก าหนด
มาให้ถูกต้อง จากนั้นแก้ระบบสมการตามปกติ 

   8. ครูอธิบายว่า จากกิจกรรม Journal Writing โจทย์ที่ให้มาเป็นอัตราการเพิ่มขึ้นแบบเอกซ์โพ 
เนนเชียล ดังนั้นเราสามารถเขียนแทนค่าสมการและหาค าตอบของสมการได้ 
 9. นักเรียนแบ่งกลุ่มๆละ 4 - 5 คน ตอบค าถามในกิจกรรม Journal Writing ครูสุ่มนักเรียนออกมา
เฉลย Journal Writing ของตัวอย่างที่ 39 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 
2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียน 
ขั้นสรุป 
   10. นักเรียนจับคู่ท าแบบฝึกทักษะ 2.4 เรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ลงในสมุด 
   11. ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยแบบฝึกทักษะ 2.4 เรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลในหนังสือเรียน
รายวิชาพ้ืนฐานคณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 พร้อมทั้งอภิปรายร่วมกันในคาบเรียนและครูอธิบายใน
เพ่ืมเติมหากนักเรียนไม่เข้าใจ 
     

ชั่วโมงที่ 4 
ขั้นน า 
  1. พูดคุยถึงหัวข้อการเรียนการสอนชักจูงให้นักเรียนเกิดความสนใจและทบทวนเหื้อหาที่ได้เรียนไป
ในชั่วโมงก่อนหน้าในเรื่องของการแก้โจทย์ปัญหาของสมการเอ็กซ์โพเนนเชียลว่า ขั้นตอนแรกของการแก้โจทย์
ปัญหาคือ การแทนค่าตัวแปรจากสิ่งที่โจทย์ก าหนดมาให้ถูกต้อง จากนั้นแก้ระบบสมการตามปกต ิ
ขั้นสอน 
 2. นักเรียนจับกลุ่มๆ ละ 4 - 5 คน ให้นักเรียนหาโจทย์และศึกษาจากแหล่งการเรียนรู้อินเตอร์เน็ต
เกี่ยวกับเรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล กลุ่มละ 5 โจทย์ 
 3. นักเรียนแต่ละกลุ่มและครูร่วมกันอภิปรายและสรุปหน้าชั้นเรียนเกี่ยวกับเรื่อง ฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนชียล 
 4. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ 2.4 ข้อ 4 และ 5 วิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน ลงในสมุดเป็นการบ้าน 
ขั้นสรุป 
 5. ครูถามค าถามนักเรียนเพื่อสรุปความรู้เรื่องฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล ดังนี้ 
- ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล คือฟังก์ชันที่อยู่รูปแบบใด 

   (แนวตอบ : ฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล คือ ฟังก์ชันที่อยู่ในรูป xay  เมื่อ 1aเเละ0a  ) 
- โดเมนและเรนจ์ของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียล คือจ านวนใด 
   (แนวตอบ โดเมนเป็นจ านวนจริง และเรนจ์เป็นจ านวนจริงบวก) 
- กราฟของฟังก์ชันเอกซ์โพเนนเชียลจะตัดแกนใดที่จุดใด และไม่ตัดแกนใด 
   (แนวตอบ กราฟจะตัดแกน Y ที่จุด (0, 1) และไม่มีจุดตัดแกน X) 

ของฟังก์ชัน x5y   โดยที่ 1x2   - นักเรียนสามารถเขียนกราฟ
ได้อย่างไร 
   (แนวตอบ : 



- นักเรียนสามารถเขียนกราฟของฟังก์ชัน 
x1

5
y  

 
 

   โดยที่ 2x1   ได้อย่างไร 

   (แนวตอบ : 
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6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 

1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. Power point น าเสนอการสอน เรื่อง ฟังก์ชัน 
3. แอพพริเคชัน Geogebra 

 
 
 
 



7. การวัดและประเมินผล 
 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. เข้าใจ
ความหมายของ
ฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียลอย่าง
ถูกต้องครบถ้วน  
2. สามารถบอก
องค์ประกอบของ
กราฟฟังก์ชัน
เอกซ์โพเนนเชียล
ได้  

4 4 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.4 เรื่อง 
ฟังก์ชันเอ็กซ์
โพเนนเชียล 
- แผนผังความคิก
เรื่อง ฟังก์ชัน 
เอ็กซ์โพเนนเชียล 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.4 เรื่อง 
ฟังก์ชันเอ็กซ์
โพเนนเชียล 
- ตรวจแผนผัง
ความคิดเรื่อง 
ฟังก์ชันเอ็กซ์
โพเนนเชียล 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

3. สามารถเขียน
กราฟฟังก์ชัน
เอกซ์โพเนนเชียล
ได้  
4. สามารถแก้
สมการจาก
ฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียลได้  
 5. น าความรู้
เรื่องฟังก์ชันเอกซ์
โพเนนเชียลมาใช้
ในการแก้โจทย์
ปัญหาได้  

2 - 2 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.4 เรื่อง 
ฟังก์ชันเอ็กซ์
โพเนนเชียล 
 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.4 เรื่อง 
ฟังก์ชันเอ็กซ์
โพเนนเชียล 
 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

6. มีวินัย 
7. ใฝ่เรียนรู้ 
8. มุ่งมั่นในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

9. ความสามารถ
ในการคิด 
10. ความ 
สามารถในการ
แก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.4 เรื่อง 
ฟังก์ชันเอ็กซ์
โพเนนเชียล 
 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.4 เรื่อง 
ฟังก์ชันเอ็กซ์
โพเนนเชียล 
 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธี
คิดและ
ค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 7 4 2 1    



แผนการจัดการเรียนรู้ 2.12 
วิชา คณิตศาสตร์ (ค32101)                ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 5            ภาคเรียนที่ 1 ปีการศึกษา 2564 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 เรื่อง ฟังก์ชัน                                              เวลา    30   ชั่วโมง 
เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันได                                                             เวลา 2 ชั่วโมง 
1. มาตรฐานการเรียนรู้และตัวชี้วัด 

มาตรฐาน  ค 1.2  เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป ความสัมพันธ์ ฟังก์ชัน ล าดับและอนุกรม และน าไปใช้ 
ตัวชี้วัด     ม. 5/1  ใช้ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชันอธิบายสถานการณ์ที่ก าหนด 

2. สาระส าคัญ 
   ฟังก์ชันขั้นบันได เป็นฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นสับเซตของเซตของจ านวนจริงและมีค่าของฟังก์ชันเป็นค่า
คงตัวเป็นช่วง ๆ มากกว่า 2 ช่วง ซึ่งกราฟของฟังก์ชันนี้มีลักษณะคล้ายขั้นบันไดตัวอย่างของฟังก์ชันขั้นบันไดที่
พบเห็นในชีวิตประจ าวัน เช่น อัตร่าบริการไปรษณีย์ อัตราค่าจอดรถ และอัตราค่าจ้างแรงงาน เป็นต้น 
3. ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง / จุดประสงค์การเรียนรู้ 
ด้านความคิด (Knowledge : K) 

  1. เข้าใจองค์ประกอบและวิธีการเขียนกราฟของฟังก์ชันขั้นบันไดได้อย่างถูกต้อง  
        ด้านทักษะ / กระบวนการ (Psychomotor / Process : P) 

 2. เขียนกราฟของฟังก์ชันขั้นบันไดท่ีก าหนดให้ได้   
ด้านคุณลักษณะหรือเจตคติ (Attitude : A) 

3. มีวินัย 
4. ใฝ่เรียนรู้ 
5. มุ่งมั่นในการท างาน 

ด้านสมรรถนะ (Competency : C) 
6. ความสามารถในการคิด 
7. ความสามารถในการแก้ปัญหา 

4. สาระการเรียนรู้ 
ฟังก์ชันและกราฟของฟังก์ชัน(ฟังก์ชันเชิงเส้น ฟังก์ชันก าลังสอง ฟังก์ชันขั้นบันได ฟังก์ชันเอกซ์โพเนน

เชียล) 
 
5. กระบวนการจัดการเรียนรู้ 

ชั่วโมงที่ 1 
ขั้นน า    
 1. ครูยกตัวอย่างสถานการณ์ในชีวิตประจ าวัน เช่น การหาอัตราค่าบริการรถประจ าทาง การหา
อัตราค่าจอดรถ และการหาอัตราค่าจ้างแรงงาน เป็นต้น โดยการหาค าตอบของโจทย์ในลักษณะนี้จะต้องใช้
ความรู้ในเรื่องของฟังก์ชันขั้นบันได 
 2. ครูถามนักเรียนว่า “นักเรียนคิดว่า ฟังก์ชันขั้นบันไดมีลักษณะกราฟเป็นอย่างไร” 
(แนวตอบ : กราฟจะมีลักษณะคล้ายขั้นบันได เป็นฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นสับเซตของเซตของจ านวนจริง และ 
               มีค่าของฟังก์ชันเป็นค่าคงตัวเป็นช่วง ๆ มากกว่าสองช่วง)   
ขั้นสอน 



  3. ครูอธิบายความหมายของฟังก์ชันขั้นบันได โดยครูอธิบายว่า ฟังก์ชันขั้นบันได คือ เป็นฟังก์ชันที่มี
โดเมนเป็นสับเซตของเซตของจ านวนจริงและมีค่าของฟังก์ชันเป็นค่าคงตัวเป็นช่วงๆ มากกว่าสองช่วงซึ่งกราฟ
ของฟังก์ชันนี้มีลักษณะคล้ายขั้นบันไดดังนี้ 

 
 
 
 
 

 
 
  4. ครูอธิบายตัวอย่างที่ 42 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 
ฟังก์ชัน โดยอธิบายว่า ขั้นตอนแรกควรเขียน f(x) เป็นช่วงต่าง ๆ ให้ครบถ้วนแล้วจึงลงจุดต่าง ๆ ในกราฟ 
  5. นักเรียนจับคู่ท า ลองท าดูของตัวอย่างที่ 43 ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม. 5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน แล้วตอบค าถามดังนี้ 
- จาก ลองท าด ูกราฟของฟังก์ชันขั้นบันไดจะมีทั้งหมดกี่ข้ัน (แนวตอบ : 5 ขั้น) 
- นักเรียนสามารถเขียนฟังก์ชัน f(x) และแบ่งเป็นช่วงทั้ งหมดได้กี่ช่วงที่ เขียนเป็นอสมการ  
   (แนวตอบ : 5 ช่วง ได้แก่  1x0เมือ่20)x(f    
               2x1เมือ่35)x(f   
      3x2เมือ่50)x(f   
      4x3เมือ่65)x(f   
      5x4เมือ่80)x(f  ) 
 
 
ขั้นสรุป 
  6. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ 2.5 เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันได ในหนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน 
คณิตศาสตร์ ม.5 หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยหน้าชั้นเรียนและร่วมกันอภิปรายผล 
และครูสรุปเนื้อหาที่ได้สอนในชั่วโมงนี้  

      
ชั่วโมงที่ 2 

ขั้นน า 
  1. ครูพูดคุยเพ่ือกระตุ้นความสนใจในการเรียนของนักเรียนละทบทวนการเขียนกราฟของฟังก์ชัน
ขั้นบันได 
ขั้นสอน 

 2. ครูยกตัวอย่างเพ่ิมเติมแล้วถามค าถามนักเรียนดังนี้  
  อัตราค่าไปรษณียากร ส าหรับส่งจดหมายในประเทศมีดังนี้ 
 
 



น้ าหนัก ค่าส่ง  (บาท) 
  ไม่เกิน 40 กรัม 
  เกิน 40 กรัม แต่ไม่เกิน  100  กรัม 
  เกิน 100 กรัม แต่ไม่เกิน  300  กรัม 
  เกิน 300 กรัม แต่ไม่เกิน  600  กรัม 

2.00 
3.00 
5.00 
7.00 

 
- จากโจทย์นักเรียนสามารถ ก าหนด f(x) และ x ได้อย่างไร 
   (แนวตอบ : f(x) = ราคาส่งจดหมาย และ x = น้ าหนักของจดหมาย) 
- จากโจทย์นักเรียนสามารถเขียนฟังก์ชัน  f(x)  ได้อย่างไร 
  (แนวตอบ :                              40x0เมือ่2   

       100x40เมือ่3   
                      300x100เม่ือ5   

      600x300เมือ่7  ) 
- จากโจทย์นักเรียนสามารถเขียนกราฟฟังก์ชัน f(x)  ได้อย่างไร 

 
   (แนวตอบ :      

 
 

 
 
 
 
 
 
 3. นักเรียนท าแบบฝึกทักษะ 2.5 เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันไดในหนังสือรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ม.5 
หน่วยการเรียนรู้ที่ 2 ฟังก์ชัน ครูสุ่มนักเรียนออกมาเฉลยหน้าชั้นเรียนและร่วมกันอภิปรายในชั้นเรียน 
ขั้นสรุป 
 4. ครูถามค าถามเพ่ือสรุปความรู้เรื่อง ฟังก์ชันขั้นบันไดดังนี้ 
- ฟังก์ชันขั้นบันได มีลักษณะเป็นอย่างไร 
 (แนวตอบ : ฟังก์ชันขั้นบันได คือ ฟังก์ชันที่มีโดเมนเป็นสับเซตของจ านวนจริงและมีค่าของฟังก์ชันเป็นค่าคง  
                ตัวเป็นช่วงๆ มากกว่าสองช่วง)   
- ให้นักเรียนยกตัวอย่างฟังก์ชันขั้นบันไดในรูป f(x)  
   (แนวตอบ นักเรียนสามารถตอบได้หลากหลาย ตามพ้ืนฐานความรู้ เช่น 

       3 เมื่อ 0 x 4   
       4 เมื่อ 4 x 8   
       5 เม่ือ 8 x 12  )      

f(x) = 

)x(f  
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- ให้นักเรียนยกตัวอย่างฟังก์ชันขั้นบันไดท่ีพบเห็นในชีวิตประจ าวัน 
   (แนวตอบ : นักเรียนสามารถตอบได้หลากหลายตามพ้ืนฐานความรู้ เช่นอัตราค่าบริการไปรษณีย์ภัณฑ์ 
       ประเภทต่างๆ เช่น จดหมาย พัสดุ พัสดุไปรษณีย์ เป็นต้น อัตราค่าธรรมเนียมในการส่ง 
       ธนาณัติ และอัตราภาษีเงินได้บุคคลธรรมดา) 
6. สื่อ / วัสดุ / อุปกรณ์ / แหล่งเรียนรู้ 

1. หนังสือเรียนรายวิชาพ้ืนฐาน คณิตศาสตร์ ชั้นมัธยมศึกษาปีที่ 5 (ฉบับปรับปรุง พ.ศ. 2560) 
2. Power point น าเสนอการสอน เรื่อง ฟังก์ชัน 
3. แอพพริเคชัน Geogebra 

 
7. การวัดและประเมินผล 
 
จุดประสงค์การ

เรียนรู้ 
น้ าหนัก
คะแนน 

น้ าหนักคะแนน วิธีการ เครื่องมือ เกณฑ์ 
K P A 

1. เข้าใจ
องค์ประกอบและ
วิธีการเขียนกราฟ
ของฟังก์ชัน
ขั้นบันไดได้อย่าง
ถูกต้อง   

2 2 - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.5 เรื่อง 
ฟังก์ชันขั้นบันได 
- แผนผังความคิด
เรื่อง ฟังก์ชัน 
ขั้นบันได 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.5 เรื่อง ฟังก์ชัน
ขั้นบันได 
- ตรวจแผนผัง
ความคิดเรื่อง 
ฟังก์ชันขั้นบันได 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธีคิด
และค าตอบ
ถูกต้อง 80 % 
ขึ้นไป 

2. เขียนกราฟ
ของฟังก์ชัน
ขั้นบันไดท่ี
ก าหนดให้ได้  

1 - 1 - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.5 เรื่อง 
ฟังก์ชันขั้นบันได 
 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.5 เรื่อง ฟังก์ชัน
ขั้นบันได 
 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธีคิด
และค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

3. มีวินัย 
4. ใฝ่เรียนรู้ 
5. มุ่งมั่นในการ
ท างาน 

1 - - 1 สังเกตพฤติกรรม
ความสนใจในการ
เรียน 

แบบสังเกต
พฤติกรรม 

- 

6. ความสามารถ
ในการคิด 
7. ความ 
สามารถในการ
แก้ปัญหา 

- - - - - ตรวจแบบฝึก
ทักษะที่ 2.5 เรื่อง 
ฟังก์ชันขั้นบันได 
 

- แบบฝึกทักษะที่ 
2.5 เรื่อง ฟังก์ชัน
ขั้นบันได 
 

โจทย์ปัญหา 
การแสดงวิธีคิด
และค าตอบ
ถูกต้อง80 % 
ขึ้นไป 

รวม 4 2 1 1    
 


